
Dào Phrong Thão Ty luan �ai sÑ 11 

CHUYÊN D 
LUONG GIÁC 

1. HE THÚc cO BAN 

1. Dinh nghía các giátrË luãng giác: 
OP = cOsa 

B cotang 
OQ sina QF M AT tanna 
BT' = COt a 

cOsin 

Nhân xér: 
Va, -1 < cosa S1; -1<sin a s1 

tana xác dËnh khi a++kt,keZ, 2 
cota xác dËnh khi a# kz,keZ 

2. Dau cúa các giá trË luong giác: 
Cung phân tur I II II IV 

Giá trË luong giác 

Sina 

COsa 

tana 

cota 

3. He théc co bán: 

sin'a +cos'a = 1; tana.cota = 1| 

1+cot a = 1+tan a = -

2 
COS a Sin a 

4. Cung liên k¿t: 

Cung doi nhau Cung bù nhau Cung phs nhau 
cos(-a) = COs a sin(T-a) = sin a sin COsa 

sin(-a) -Sin a Cos(T-a) =- cOs a 
Sin a cos 

tan(-a) = - tan a 
tan(7-a) =- tana tan = cot a 

cot(-a) = - cot a 
cot(T-a) = - cot a 

tan a 
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Cung hon kém T Cung hon kém 

sin(T +a) = - sin a = COS a 

cos(T+ a) = -cos a -Sin a 

tan(7 +a)= tan a =- cot a 

cot(7 +a)= cota cot+a= - tan a 

5. Báng giá trË luyng giác cça các góc (cung) �·c biÇt 

27 37T 
0 27 

30 450 60 90 120 135 180 270 360 

/ sin 0 0 -1 

2 2 2 

COS 1 0 
2 2 

6 I1-6 I tan 0 1 0 

3 

cotg 1 0 -1 

Il. CONG THUC CONG 

Cong thúe công: 
sin(a+b) = sin a.cosb + sinb.cosa tan a+tan b 

tan(a+b) = . 

sin(a-b) = sin a.cos b-sin b.cosa 1-tan a.tanb 
cos(a +b) = cos a. cosb - sin a. sin b tan a-tan b 

tan a-b) = . -

cos(a-b) = cos a.cosb+sin a. sin b 1+tan a. tan b 

1- tan x I+ tan x He quá: tan+ -tanxn4 1+tan X I- tan x 

Trang 2 
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IIl. CONG THUC NHAN 

1. Côngthécnhândôi:

sin2a = 2sina.cosa 

cos 2a = coss a- sin a = 2 cos a-1 = 1-2 sin a 

2 tana cot a-1
tan 2a== cot 2a 

1- tan a 2 cot a 

2. Công théc ha bâc: 3. Cong théc nhân ba: 
sin 3a = 3sin a - 4 sin'a 

cos 3a = 4 cos a -3cosa 
sina=-cos 2a 

2 1+cos 2a 3 tana- tan' a 
COS a=. 

2 
tan 3a 

1-3 tana 
I-cos 2a lan a= -

T+cos 2a 

4. Công théc bi¿u diên sina, cosa, tana theo t = tan 

2 21 Dat: t = tan (a T+2k7) thi:|sin a = -

1+2 
1- 

COS a tana = 

1+12 1-1 

IV. CONG THÚC BIEN DOI 
1. Công thécbi¿n�ôi tông thành tích: 

sin a +b) Sin a + sinb = 2sinTa 4-b S 
2 

tan a +tanb = 

2 COs a.cosb 

sina-sin b = 2cos 
+b 

sin 
a-b sin(a -b) tana-tanb = 

cos a.cosb 

sin(a + b) cosa +cos b = 2 cos .cos 
2 

cot a+cotb = 
2 sin a.sinb 

sin(b-a) cosa- cos b = -2 sintO din -b 
.Sin-

2 
cot a-cotb = 

sin a.sinb 

sin a + cos a = V2.sin a-2.cos a- 
4 

sina-cosa=vV2 sinl a--V2 cos a+ 
2. Cong théc bi¿n �ôi tích thành tÑng: 

I 

cOs a.cosb=cos(a-b)+ cos(a +b) 
Sin a.sin b cos(a-b) - cos(a +b) 
sina.cosb =sin(a -b)+ sin(a +b) 

Trang 3 



Dai so11 Dào Phuong Thão 

CHUONG I 
HAM SÓ LUONG GIÁC-PHUONG TRINH LUONG GIÁC 

. HAM SO LUONG GIÁC 

VAnde 1 TAP XÁC DINH, TAPGIA TR, TÍNE CHAN LE, CHU KY 

y = sinx Tâp xác �inh D = R; tâp giá trË T =|-1, 1|; hàm lé, chu ky T% 2. 

27 
y sin(ax + b) có chu ky 7, =- 

y = sin(f(x)) xác dËnh f(t) xác dinh. 

y = cos.x : Tàp xác dinh D =R; T3p giá urË T =|-1,1; hàm chãn, chu ký To = 27. 

y = cos(axX +b) có chu ký T * 

y = cos(f(x)) xác dinh e fr) xác dinh. 

y = tan x :Tap xác dinh D = R\{+kz,k e Z{; tâp giá tri T=R, hàm lë, chu ký T =a. 

y = tan(ax +b) có chu ky T, = i 

y = tan(f(x)) xác dËnh f(x) #+kr (ke Z) 
2 

y= cotx : Tap xác dinh D = R\{kn,k e Z}: tap giá ur T=R, hàm lë, chu ky 7% = 7. 

y= cot(ax + b) có chu ký 1% = 

y = cot(f(x) xác dinh fx) * kz (k e Z). 

y=fi(x) có chu ký Ti; y= f2(x) có chu ký T2 
Thi hàm sÑ y = fix) + S,x) có chu ky To là bÙi chung nhó nh¥t cça Ti và T2. 

Trang 4 
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Bài 1. Tm t­p xác dËnh và tâp giá trË cça các hàm s sau: 

al y = sin 2r) b/ y= sinx -1) 
cl y = v2-sin x 

d/ y = Vi- cos* x f/ y = tan x- ely= 
Vsin x+ 1 

sin x 
gy = cot h/ y = . il y = 

cos(x-T) tan x- T 

Bài 2. Tm giá tri lÛn nh¥t, giá tri nhð nh¥t cùa hàm sÑ: 

al y 2sin ++ b/ y = 2vcos x +1-3 cl y= ysin x 

d/ y = 4sin x-4 sinx+3 el y = cos x+2sinx+2 f/ y = sin*x-2 cosx+1 

gy= sinx + cosx h/ y =v3 sin 2x- cos 2x il y= sin x+ v3 cosx +3 
Bài 3. Xét tính chà�n - lë cça hàm sô: 

al y = sin2x b/ y 2sinx +3 cl y = sinx +cosx 

d/ y = tanx + cotx ey= sin'x fy = sinx.cosx 
sin x-tan x 

gy = h/ y = 
cos x+1 

i/ y = tanlal 
sin x +cot x Sin x 

Bài 4. Tim chu ky cúa hàm s0 

al y = sin 2.x b/ y = cOS c/y = sinx 

d/ y= sin 2.x + cos el y = tan x +cot 3x 2x 
f y = cossin 7 

g/ y = 2sin r. cos 3x h/ y = cos 4x ily = tan(-3x + 1) 

DS: a/ n. fl 70T. g/t. h b/ 6Tt. c/ n. d/ 4t. e/ t. 

Van de 2DO THI CUAHAM SO LUONG GIAC 

1/ Ve �ô thi hàm sÑ luong giác: 
Tim tâp xác �Ënh D. 

Tim chu ký To cça hàm so. 

Kác dinh túnh ch¥n - lë (n¿u cân). 

Lâp bang bi¿n thiên trên mÙt �oan có �Ù dài b�ng chu ky To có th¿ chÍn: 

xe[0.7,] hoc xe 

Ve dÕ thË trên �o¡n có �Ù dài b�ng chu ky. 
Rôi suy ra phân �ô thË còn l¡i bàng phép tinh tien theo véc to v = k.Ti vÁ bên trái 

Trang 5 
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và phäi song song vÛi tråc hoành Ox (vÛi i là véc to �on vË trên tråc Ox). 

2/ Môt s6 phép bi¿n �oi �o thi: 
al Të �ô thË hàm sÑ y = f(x), suy ra �ô thË hàm sÑ y = f(x) + a b�ng cách tinh ti¿n dÑ thËy 

= f(x) lên trên tråc hoành a don v/ n¿u a > 0 vàtinh tien xuÑng phía duÛi tryc hoành a 

don vË neu a <0. 
b/ Të do thË y = f(x), suy ra �ô thË y = -f(x) b�ng cách l¥y �Ñi xéng �ô thË y = f(x) qua 

truc hoành. 

/ �Õ thË y =lf= duçc suy të �ô thË y = f(x) b�ng cách giï 
-f(x), n¿u f(x) <0 

nguyên phân �ô thË y = f(x) o phía trên tråc hoành và l¥y dÑi xéng phân �ô thË y = f(x) 

n�m ß phía duÛi tråc hoành qua tråc hoành. 

Vi du 1: V� �ô thË hàm sÑy = f(x) = sinx. 
Y Sinx 

Tap xác dËnh: D = R. 

Tâp giá tri:l-1,1 x 

2 

Chu ky: T= 21t. 

Bang bi¿n thiên trên doan 0, 27 

37 
2 

2T 0 2 X 

Tinh ti¿n theo vécto v = 2k7.i ta duãc �ô thËy = sinx. 

Nhân xét: 
Do thË là mÙt hàm sÑ lë nên nhân gôc tÍa �Ù O làm tâm �Ñi xéng. 

Hàm sÑ aong bi¿n trên kho£ng 0,và nghich bién trên 

Ví du 2: Vë dô thË hàm sÑ y = f(x) = cosx. = cosx 
Tâp xác �inh: D = R. 

Tap giá uri -1,1] 
2 

Chu ky: T = 2nt. 

Bang bi¿n thi¿n trên do¡n 0, 27 

0 TT 21 
2 

0 0 

-1 

Trang OO 
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Tinh tien theo véctd v = 2kz.i ta dugc �ô thË y = coSx. 

Nhan xét: 
D thË là mÙt hàm sÑchän nên nh­n tråc tung Oy làm truc dÑi xéng. 

Hàm sÑ nghich bi¿n trên khoing | 0.5 và nghich bi¿n trên kho£ng 

Vi du 3: Vë �o thË hàm sQ y = f(x) = tanx. 

Tap xác dinh: D = R+kn,k e Z 

y= tanx 
Tâp giá tri: R. 

Giói han: lim y = *o 

x = t*: là tiÇm cân �éng. 

Chu ky: T = T. 

Bang bi¿n thiên trên 
X 

Tinh tien theo vécto v = k7.i ta dugc �ô thË y = tanx. 

Nhân xét: 
Do thË là mÙt hàm sQ lë nên nh­n goc toa �Ù O làm tâm d6i xéng. 
Hàm sÑ luôn �ông bi¿n trên tâp xác dinh D. 

Vi du 4: Vë �ô thË hàm sÑ y = f(x) = cotr. 

Tap xác dinh: D = R\{k,k e Z} 

y= cotx Tâp giá tri: R. 

Giói han: 

lim y = +o, lim y = -o 

x->0 

tiÇm c­n �éng: x = 0, x = T. 

Chu ky: T = T. 

Bang bi¿n thiên trên �o¡n 0, 7 
TT 

X 

0. 

Tinh tien theo vécto v = ka.i ta duoc �ô thË y = cotx. 

Trang 7 
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2 

Nhân xét: 
Do thË là mÙt hàm sÑ lë nên nh­n gÑe toa dÙ O làm tâm doi xéng. 

Hàm sÑ luôn gi�m trên t­p xác �Ënh D. 

Vi du 5: Vë dô thË y =- sinx. 

ve �o thË y = sinx. 

Tù do thË y = sinx, ta suy ra dô thË y = -sinx b�ng cách lay dôi xéng qua Ox. 

-Sinx 

ZTt 

Vi du 6: Ve �Õ thË y= |sine| 

y=sin x=S1nx, néu sin x 2 0 

-sin x, n¿u sin x <0. 

J= /sinx/ 

27 

Vi du 7: Ve �ô thË hàm sÑ y =1+cosr. 

ve �othË y = coSx. 
Tu do thË y= cosx, ta suy ra �ô thË y = 1+cosx b�ng cách tinh ti¿n �ô thË y = cos x lên 

truc hoành 1 �on vË. 

Bang bien thiên trên �o¡n 0, 27 
37 X 1 21 2 2 

y = COSX 

-1 
2 2 

y = 1+cosx 1 

y=l+ coSx 

y= cosxX 

rang 8 
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Vi du 8: Vë �ô thË y = sin2x. 

y = sin2x có chu ký T = T. 

Bang bien thiên trên �o¡n |0, 27 

0 

2x -Tt 0 
2 

y = sin2x 0 

y sin2x 

2 

Vi du 9: Ve �ô thË y = cos2x. 

y = cos2x có chu ky T= T. 

Bang bién thiên trên do¡n 0, 2: 

X 
4 

2x -Tt 
2 

y= cos2x 0 0 
-1 

y= cos2x 

/ 

Trang 9 
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Vi du 10: Vë dô thË y = sin| có chu ky T= 21t. 

37T 
X - Tt 

4 4 

37t 57T 37T 
0 0 

2 4 2 

2 
o y sin x+ 0 

2 

37 5T 37 

Vi du 11: Vë �ô thË y= cos có chu ky T= 2nt. 

3T 3T 0 -T 
4 4 

37T ST 3T 0 X-- 4 4 4 4 

- 2 y= cosl x- 0 

2 2 

Trang 10 
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Vi du 12: Vë �ô thË y = sin x+ cosx = V2 sin| x+ có chu ky T= 2t. 

31T 0 X - TT 

4 4 

37T 5T TT 37t 0 
4 X 4 4 

0 0 2 -1 2 
n 2 2 

2 
1 1 0 

2 
sinx+cos x| 

y= Isin x+ cosxl 
o 

4 

Vi du 13: Vë �ô thË y = cosx-sin x = v2 cos| x+ có chu ky T= 21. 

3T 0 TT 
X 

4 4 

0 -1 COSX -1 

2 0 
v2 2 

0 -1 Sinx 
2 

-1 0 1 2 1 0 -1 -V2 -1 cOSX Sinx 

cosx -sin x 

Trang 11 
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y= coSX - sinx 

4 

Ví du 14: Vë �o thË y = tanx + cotx. 

Tâp xác �Ënh: D = R z 
Chu ky T= T. 

0 
X 

-3 -1 3 tanx 

3 
cotx -1 -3 

3 
+0 +o0 

4/3 
2 

45 4/3 
y= 

2 
tanx +CotX 

3 3 

y = tanx + cotx 

43 

2 

Trang 12 
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00. PHUONG TRINH LUONG GIAC 

PHUONG TRINH LUONG GIAC CO BAN 

1. Phu'ong trình sinx = a 

al sinx = Sin a r =T-a +k27 
(ke Z) 

sin x= a. �iêu kiÇn: -1 <as1. 
b/ 

Sin x = a arcsin a+k2T 

LT-arcsin a + k2z E Z) 

c sinu = -sin v sinu =sin(-v) 

d/ sinu = coS v sinu = sin 

esin u= - COS v sin u = sin| 

Các truong hãp d·c biÇt: 

sin x = 0 *=kT (k e Z) 

Sin x = l *=+k27 (k e Z) sin x =-1 x = -+k27 (keZ) 

sin x =tl sin x= 1 cosx = 0cosx = 0 x=+ kr (k e Z) 

2. Phuong trình coSx = a 

al cosx = cosa x=ta+k2n (k e Z) 

hCOS X= a. �iêu kiÇn: -1 sas1. 

cosX = a x =t arccos a + k27 (k e Z) 

c cosu = - coSv cosu = cos(7-v) 

d/ cos u = sin v cosu = COs 

el cosu= -sin v cosu = COs 

Các truong hãp �·c biÇt: 

cosx = 0 x=+kr (k e Z) 

cos x = 1 x=k2r (k e Z) cos x =-l x =7+k2n (k e Z) 

cos x = tl cos* x=1 sin* x = 0 sin x = 0 x=kr (k e Z) 

Trang 13 
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3. Phuong trình tanx = a 

al tan x = tana x= a +kr (ke Z) 
b/ tan x = a x = arctan a +ka (k e Z) 

C tan u = - tanv tan u = tan(-v) 

d/tanu = cot v tanu = tan| 

el tanu= - cot v tanu = tan| 

Các truong hop �·c biÇt: 

tan x = 0 x= kr (k e Z) tan x = t1 r=ti+ kr (k e Z) 
4 

4. Phuong trình cotx = a 

cot x = cot a x= a +kz (k e Z) 
cot x = a x = arccot a + kn (ke Z) 

Các truong hop �·c biÇt: 

cot x = 0 x=+kz (ke Z) cot x = t1 =t+ka (ke Z) 

5. MÙt sÑ dieu cân chú ý: 
al Khi giái phuong trình có chéa các hàm sÑ tang, cotang, có mâu sÑ ho·c chéa c�n 

bâc ch¥n, thi nh¥t thiet phai �·t diÁu kiÇn dÃ phutong trinh xác �Ënh. 

Phuong trinh chéa tanx thì �i¿u kiÇn: x*+kr (ke Z). 

Phuong trinh chéa cotx thì diêu kiÇn: x* kr (k e Z) 

Phuong trinh chéa cå tanx và cotx thì diÃu kiÇn x *k(k e Z) * 

Phuong trinh có m�u sÑ: 

sin x #0 x*kn (k e Z) 

* 

cos X #0 r*+ kr (k eZ) 

tanr 0 x*k (k e Z) 

cotx 0 x*k (ke Z) 

b/ Khi tim duoc nghiÇm phäi ki¿m tra diêu kiÇn. Ta thuong dùng mÙt trong các cách 
sau de ki¿m tra diÃu kiÇn: 

1. Ki¿m tra truc ti¿p b�ng cách thay giá tri cça x vào bi¿u théc �iêu kiÇn. 
2. Dùng duong tròn luçong giác. 
3 Giai các phudng trình vô �Ënh. 

Trang 14 
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Bài 1. Gidi các phuong trinh: 

1) sin x=- 
2 2) sin 3x= 

2 
3) sin(2x+300)- 

o 

7) cosx= 
2 

8) cos 2r=-V2 
2 

9) con3x +60)-

10) cos 2x= 11) cos 4x 12) cos 

13) 2 sin (3x +1) =1 14) 2cosx-15°|-v2 15) 2sin 0 
16) cos-2x 17) tan(2x-1)-v3 18) 3cot 3x+10°=V3 

19) tan 3x-- 20) co 2x 21) cos(2x+ 25) = -Y 
2 

Bài 2. Giài các phudng trinh: 

1) sin (3x +1) =sin (x-2) 2) cos 

3) cos 3x = sin 2x 4) sinx-120 +cos 2x = 0 

5) cos 2x+|+cos x- 0 6) sin 3x+ sin =0 

T) tan 3x|=tan x 8) cot 2x=cotx 

9) tan (2x+1)+cot x =0 10) cos+x)=0 

11) sin-2x)=0 12) tanx+ 2x+3 = tan 2 
13) cotx =1 14) sin x = 
15) cos-5 16) sin = 2 x 

Bài 3. Gi£i các phuong trinh: 

1)2 sin 2x+ sin x = 0 2) sin x+cos 2x-1 =F0 

3) cos x+ cos 2x+1 = 0 4)/3 cos(+)+sin(3n +x) = 0 

5)sin (Sx+-cos'(+r)=0 6) tan 5x. tan x = 1 

7 cot(3x+).tan(r-)=1 8) tan 2x. tan 3x=1 

Trang 15 
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11. PHUONG TRINH BAC HAI DOI V6I MOT HAM S LUONG GIAC 

Dang Dat Diêu kiÇn 
asin x +b sin x +c =0 t sinx -1SIs1 

a cos* x +h cos x +c = 0) t= COSX -1sisi 

a tans x +b tan x +c = 0 x k (ke Z) t tanx

a cott x+b cot x +c = 0 t= cotx x*kz (keZ) 

Neu dat: 1= sin? x hoãc 1=|sin xl thi diêu kiÇn: 0SrSl. 

Bài 1. Gidi các phuóng trình sau: 

1) 2sin x + 5 cosx +1 = 0 2) 4 sinx-4 cos x - 1 = 0 

4) tan x+(1-V3)tan.r- V3 = 0 

6) 4 cos x +3v2 sin 2x = 8 cosx 

8) cot 2x -4 cot 2x +3 = 0 

3) 4 cos x.sin x- 4 sin x.cosx = sins 4x 

5) 4sinx-2(V3 + 1)sinx+v3 = 0 
7) tanx+ cot x = 2 

Bài 2. Giái các phuóng trinh sau: 

1)4sin 3x +2(V3 +1)cos 3x-v3 = 4 2) cos 2x +9 cos r +5 = 0 

-25)tan x -1 -2v3 = 0 3)4 cos (2-6x)+ 16 cos (1-3x)=13 4) 
Cos x 

4 
S+ tan x =9 5) =0 2 

1+tanx 
6) 9-13 cos x +- 

COS. 

7) 8) -+3 cot x =5 Cot x+3 
-
sinx COS X 

9) cos 2x-3 cosx = 4 cos 10) 2 cos2x + tan x = 

sin 3x+ cos 3x 

1+2 sin 2.r* 
3+Cos 2x 

Bài 3. Cho phudng trinh sin x+ Tim các nghiÇm cúa 
5 

phuong trinh thuÙc (0 ; 27).(A_2002) 
Bài 4. Cho phuong trinh: cos 5x. cos x = cos4r.cos 2x+3 cos 2x +1. Tim các nghiÇm cua 

phuong trinh thuÙc (-T; 7). 

Bài 5. Gidi phuong trinh: sin" x+sin* 

Trang 16 
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U1. PHUONG TRINH BAC NHAT THEO SINX VÀ COSX 

DANG a sinx + bCoSXCGI 

Cách 1: 
Chia hai v¿ phtong trinh cho va +b ta dudc: 

C (1)e 
Wa +b 

=Sin x +- =COSX = 

a +b2 Va +b2 

Dat: sin a =- cOS a =- 

- (a e[o, 2) 
a b 

a +b2 
C phuong trinh tro thành: sin a.sin X+cosa.cos x = 

Va +b2 
C 

cos(x-a) =. = cosß (2) 

Va +b2 
Dieu kiÇn d¿ phutdng trinh có nghiÇm là: 

Na +b 
(2)x =atß +k2r (ke Z) 

Cách 2: 
al Xét x =T+k2r e +kr có là nghiÇm hay không? 

b/ Xét x #T+k27 cos#0. 

21 
Dat: t=tan, thay sin x =. x= ta duoe phudng trình b­c hai theo t: 

1+ 2 1+2

(b+c-2at +c-b = 0 (3) 

Vi x#T+k2n b+C #0, nên (3) có nghiÇm khi: 

4'=a-(c-b)20 e a+b2 2 c2. 

Gidi (3), vOi mõi nghiÇm to, ta có phudng trinh: 
2 

Ghichi:
1/ Cách 2 thuong dùng �¿ giäi và biÇn lu­n. 

2/ Cho dù cách 1 hay cách 2 thì diÃu kiÇn d¿ phtong trình có nghiÇm: a? +b 2c2 

3/ Bat dång théc B.C.S: 

=la.sin x+b.cos z|s va? +B Nsin? x + cos x = va? +b 

Sin x cOS x 
tan x 

b 
a miny=-Va +b và max y= Va? +b2 

a b 
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Dgi so11 Dào Phurong Thão 
Bai 1. Giåi các phuong trình sau: 

6 2) sin x+COS X = 1) cos x+ 3 sin x = v2 3) v3 cos 3.x+ sin 3x = vN2 
2 

4) sin x+cosx = v2 sin 5x 5) (3-1)sinx-(3 +1)cos x+v3 -1 =0 

) 3sin2x+sin+2x1 

Bài 2. Giäi các phuong trình sau: 

1) 2 sin x +3 sin 2x =3 2) sin 8x-cos6x = V3 (sin 6x + cos 8x) 

3) 8 cos 2x= 1 4) cosx-3 sin x = 2cos Sin x COS X 

5) sin5x + cos5x = v2 cos13x 

Bài 3. Giäi các phuong trình sau: 

6) (3cosx-4sinx - 6)+2= - 3(3cosx - 4sinx - 6) 

2) 3 cosx + 4sinx - v3 =0 

4) 2sinx - Scosx = 5 

1) 3sinx 2cosx = 2 
3) cosx + 4sinx = -1 

Bài 4. Giai các phuong trình sau: 

1) 2sin x-- 2) v3 cos2x + sin 2x +2sin| 2x- 2/

Bài 5. Tim m dê phudng trinh: (m +2)sinx + mcosx = 2 có nghiÇm. 
Bài 6. Tim m de phuong trinh: (2m- 1)sinx + (m - 1)cosx = m -3 vô nghiÇm. 

Bài 7. Gi£i các phudng trinh sau: (�H 12-13) 

1) 3 sin2x+cos2x=2cosx-1 2) sin 3x+ cos 3x - sin x +cos x = cos 2x 

3) 1+ tan x = 2/2 sin| x 4) 2(cosx+ V3 sin x) cos x = cos x - v3 sin x+1 

5) Sin 3x+cos 2x-sin x = 0 6) sin 5x+2 cosx =1 

Bài 8. 
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Dào Phwong Thào 
Tr luan Dai sô 11 

V PHUONG TRINH D�NG CAP BAC HAI 
DANG asin Xt b sinx.cosx + c cos X d (1 

Cách 1: 
Kiem tra cosx = 0 có tho£ män hay không? 
Luu ý: cosx = 0 * =+kr sin* x = l sinx =tl. 

Khi cosx # 0, chia hai vë phuong trinh (1) cho coss x *0 ta duoc: 
a. tan x+b. tan x+c = d(l+ tan^ x) 

Dat:t = tanx, dua vê phuong trinh bâc hai theo : 

(a-d)+ b! +c-d = 0 

Cách 2: Dùng công théc h¡ bâc 

(1) aCOs2 Sin 2x+cos2 
2 

= 

2 

b.sin 2x+(c-a). cos 2.x = 2d -a-c (dây là pt bâc nhât dôi vÛi sin2x và cos2x) 

Bài 1. Gidi các phudng trinh sau: 

1) 2sin x+l1-V3)sin x.cos.x+(1-V3)cosx = 1 
2) 3 sin x+8sin x.cos.x+(83-9)cos x = 0 
3) 4 sin x +3/3 sin x.cosx-2 cos x = 4 

4) sin x+ sin 2x-2cos x = 

5) 2sin x(3+v3)sin x.cos x +(3-1)cos2 x= -1 
6) 5sin x+2/3 sin x.cos x +3 cos x =2 
7) 3 sin x +8 sin x.cos x+4 cosx =0 

8) (2-1)sin x +sin 2x +(V2 +1) cos? x= v2 

9) 3 +1)sin? x -2/3 sin .x.cos.x+(V3-1) cosx = 0 
10) 3 cos x-4sin xcos x +sin" x =0 
11) cos x + 3sin x + 23 sinx.cosx - 1 = 0 
12) 2cos x - 3sinx.cosx + sin'x = 0 

Bài 2. Giåi các phuong trình sau: 

1) sin'x +2sin'x.cosx-3cos'x =0 2) v3 sin x.cosx-sin x= 
2 

Bài 3. Tim m de phuong trinh: (m + 1 )sin'x - sin2x + 2cos x = 1 có nghiÇm. 
Bài 4. Tim m de phuong trinh: (3m 2)sin'x - (Sm - 2)sin2x + 3(2m +1 cos'x = 0 vo 

nghiÇm. 
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Bai so'11 Dào Phuong Thao 

V PHUONG TRINH D6XUNG 

Dang 1: a.(sinx t cosx) + b.sinx.cosx +C =0 

Dat: t = cosx sin x = v2.cos Hs v2. 

= 1t2 sin x.cosx sin x.cosx =+-1). 
Thay vào phuong trinh �ã cho, ta dutdc phuong trình b­c hai theo t. Giái phudng trinh 

này tim t thoa lils v2. Suy ra x. 

Luu ý d¥u 

cosx+sin x = v2 cos| xz 

cos x-sin x = v2 cos 

Dang 2: a.lsinx t cosxl + b.sinx.cosX + C = 0 

Dat: = cos x t sin x = V2.e :0515 v2. 

sin x. cos x = : 

Tudng ty' d¡ng trên. Khi tìm x cân luu ý phuong trinh chéa dâãu giá trË tuyÇt �ôi. 

Bài 1. Gidi các phudng trinh: 

1) 2 sin 2x-3/3 (sin x + cosx)+8 =0 2) 2(sin x+ cos.x) +3sin 2x=22 

4) (1-V2)(1+ sin x + cos.x) = sin 2x 3) 3(sin x+ cos x)+2 sin 2x = -3 

5) sinx + coSx 4sinx.cosx 1 = 0 6) (1+v2)(sin x+ cos x) -sin 2x = 1+ V2 

Bài 2. Gidi các phutdng trinh: 

1) sin 2x4(cosx- sin x) = 4 2) 5sin2x - 12(sinx - cosx) + 12 =0 

3) (1-2)(1+sin r-cos.x) = sin 2x 4) cosx sinx + 3sin2x- 1 =0 

) sin2x+ 2sin-1 
6) (sin r-cos x) -(V2 + 1) (sin x -cos x)+V2 = 0 

Bài 3. Giäi các phutong trinh: 

1) sin'x+ cos'x = I+ (v2 -2)sinx.cosx 2) 2sin2x-36 lsin x+coszl+8 = 0 
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Dào Phrong Thão 
Ty luân Dai sÑ11 

V PHUONG TRINH DANG KHAC 

Bài 1. Giäi các phutdng trinh sau: 

1) sin x = sin 3x 2) sin?x + sin 2x + sin 3x = 

3) cosx+cos 2x+cos3x = 4) cosx + cos 2x + cos 3x + cos 4x = 2 

Bài 2. Giái các phutong trình sau: 

1) sin'x+cos'* = 2) sin'x +cos*x = 
8 4 

3) cos'x+ 2sin'x = cos2x 4) sin'x + cos"x - cosx - 1 =0 

Bài 3. Giäi các phutdng trinh sau: 

1) 1+2sinx.cosx = sinx + 2cosx 2) sinx(sinx - cosx) - 1 = 0 

3) sin'x + cos'x = cos2x 4) sin2x =1+ v2 cosx + cos2x 
5) sinx(1+ coSx) = 1 + coSX + cos x 6) (2sinx- 1)(2cos2x + 2sinx +1) = 3 - 4cos'x 

7) (sinx sin2x)(sinx + sin2x) = sin 3x 
8) sinx + sin2x + sin3x = N2 (cosx + cos2x + cos3x) 

Bài 4. Giai các phuong trình sau: 

1) 2cosx.cos2x = 1 + cos2x + cos3x 2) 2sinx.cos2x + 1 + 2cos2x + sinx = 0 

3) 3cosx +cos2x - cos3x + 1 = 2sinx.sin2x 

4) cosSx.cosx = cos4x.cos2x +3cos*x +1 

Bài 5. Gi£i các phutong trình sau: 

1) sinx +sin3x + sin5x = 0 2) cos7x + sin8x = cos3x - sin2x 

3) cos2x - cos8x + cosóx = 1 4) sin7x + cos 2x = sin*2x + sinx 

Bài 6. Giái các phudng trình sau: 

1) sin'x+cos'x+sin 2x.sin| x+ 
V2 

= cOSx + sin3x 

2) 1+sin2x + 2cos3x(sinx + cosx) = 2sinx + 2cos3x + cos2x 

Trang 21 
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