Chu dé 1. ’NG DUNG PAO HAM DE KHAO SAT VA
VE PO THI HAM SO
BAI 1. TINH PON PIEU VA CUC TRI CUA HAM SO

PHAN A. KIEN THU’C CAN NAM

1. TINHPON PIEU CUA HAM SO
a) Khai niém tinh do'n diéu ctia ham s6

Gia str K Ia mét khoang, mot doan hodac mot nira khoang vay =f (x) Ia ham s6 xac dinh trén K.
- Ham s6 y = f (x) dugc goi la ddng bién trén K néu ¥x,, x, € K, x, <x, = f (%)< f(%,).

- Ham s6 y = f (x) dugc goi la nghich bién trén K néu Vx,, x, € K,x, <X, = f (x,) > f (x,).

*Cha y:
- Néu ham sb dong bién trén K thi d6 thi cua ham sb di 1én tir tréi sang phai (Hinh a).
- Néu ham s6 nghich bién trén K thi d6 thi cia ham s6 di xudng tir trai sang phai (Hinh b).
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- Ham s6 y = f (x) dong bién hoac nghich bién trén K thi goi chung 1a don diéu trén K.

- Khi xét tinh don diéu clia ham sé ma khong chi rd tap K thi ta hiéu la xét trén tap xac dinh
cta ham so do.

e Dinh ly:
Cho ham sy =f (x) c6 dao ham trén tap K = R, véi K 1a mot khoang, nira khoang hodc doan.

-Néu f'(x)>0, vxeK thi hamsé y = f (x) dong bién trén K.
-Néu f'(x)<0, vxeK thihamsé y = f (X) nghich bién trén K.

*Chay:
- Pinh Iy trén van dang trong truong hop  f '(x) =0 tai mot s6 hitu han diém trén K.

-Néu f'(x)=0, vxeK thihamsd y= f (x) khong ddi trén K.
Nhdn xét:

Dé xét tinh dong bién, nghich bién ciia ham s6 y = f (x), ta c6 thé thuc hién cac budc sau:
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- Buéel: Timtapxac  f'(x). Tim cac diém x; (i=1,2,3,...,n) tai d6 ham s6 ¢ dao ham
dinh ciaham sdy = f
(%).

- Budce 2: Tinh dao ham

bang 0 hogc khong ton tai.
- Bude 3: Sap xép cac diém xi theo the ty ting dan va 1ap bang bién thién dé xét diu
y'=f1'().
- Budc 4: Dya vao bang bién thién, néu két ludn cac khoang ddng bién va nghich bién cua
ham so0.
2. CU’'C TRICUA HAM SO
a) Khainiém cwec tricua ham so
Cho ham sb y = f (x) xac dinh va lién tuc trén khoang (a; b) (c6 thé a 1a —oo; b 12 +00) va
diém xo e(ab).

+Néu ton tai sd h>0saocho f (x)< f(x,) véimoi xe(xo—h;xo+h)c(a;b) va x= X
thi ta n6i ham s y = f (x) dat cwedai tai  X,.
+ Néu ton tai s6 h > 0saocho f(x)> f(x) véimoi xe(xo —h;Xo+h) < (a;b) va X=X,

thi ta n6i ham sé y = f (x) dat cwc tiéu tai X,.
*Chay:

+ Néu ham s y = f (X) dat cuc dai (cuc tiéu) tai X, thi xo dugc goi la diém cwc dai (diém
cwec tiéu) ctia ham s6; f (x,) duoc goi 1a gia tri cwe dai (gia tri cwc tiéu) cua ham sd, ki
higula foo(for), con diém M (xo; f (o)) duoc goi la diém cwc dai (diém cwc tiéu) cua
dd thi ham so.

+ C4c diém cuc dai va cuc tiéu dugc goi chung 1a diém cwec tri. Gié tri cuc dai va gid tri cuc

tiéu con dugc goi chung 1a gia tri cwec tri (hay cwc tri) cia ham sé.
b) Cach tim cwec tricta ham s6



e Dinh ly:
Gia str ham s y = f (x) lién tuc trén khoang (a;b) chira diém x, va c6 dao ham trén céc
khoang (a;x,) va (x,;b) . Khi do:
+Néu f'(x)<0 véi moi xe(a;x,) va f'(x)>0 véi moi xe(x,;b) thi X, 1a mot
diém cuc tiéu ctia ham s f (x).
+ Néu f'(x)>0 véi moi xe(a;x,) va f'(x)<0 voi moi xe(X,;b) thi X, la mot

diém cuc dai cua ham sb f ().

Minh hoa bang bang bién thién

x x,—h X, X, +h x x,—h X, X, +h
f(x) + - f'(x) - +
f(xo) “iee tén
o] TN e \}( ) —

*Ch y: Tir dinh Ii trén ta c6 cac budc tim cuc tri cua ham sé y = f (x) nhu sau:
+Bude 1: Tim tap xéac dinh cta ham sd.
+Buée 2: Tinh £2(x). Tim cac diém tai d6 f’(x) bang 0 hodc f’(x) khong xac dinh.
+Burée 3: Lap bang bién thién.
+Burde 4: Tir bang bién thién suy ra cac cuc tri ciia ham sb.



PHAN B. BAI TAP AP DUNG
Bai 1. Mot vat chuyén dong theo quy luat s(t) = -2t + 24t + 9t - 3 voi t(gidy) 12 khoang thoi

gian tir lic bat dau chuyén dong va s(t) (m) la quing dudng vat di duoc trong khoang thoi

gian do. Hoi trong khoang thoi gian 10 gidy keé tir lic bt dau chuyén dong, vat chuyén dong nhanh
dan hay cham dan.
Bai 2. Thé tich nudc cia mot bé boi sau t phit bom duoc tinh theo

10 3 t*)
cong thirc v(t)=10—0| 30t - | véi 0<t<90. Téc dd bom

\ )
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nudc ¢ thoi diémt dugce tinh theo cong thirc v (t) =V’ (t). Tim thoi
diém tbc d6 bom nudc la 16n nhét va tinh téc d6 bom nuédc 16n nhat‘
do.

Bai 3. Mot ctra hang trung binh ban duoc 100 cai tivi mdi thang voi gia 14 triéu dong mot cai. Chu
ctra hang nhan thay rang, néu giam gia ban moi cai 500 ngan dong thi s luong tivi ban ra s€
tang thém 10 c&i moi thang. Hoi cira hang nén ban vai gid bao nhiéu dé doanh thu cura hang 1a
16n nhét?

Bai 4. Gia sir s6 lugng quan thé nAm men tai mdi truong nudg

cay trong phong thi nghiém dugc md hinh héa
25

0,25+e°™

bang hamsd P(t) = trong dé thoi gian't

duoc tinh bang gio. Toc do sinh trudng clia quan thé

nam men & thoi diém t duge tinh theo cong thirc P'(t)

- Néu nhén xet vé su tang giam cua s6 lwong quan thé ndm men dugc nudi cay. SH lugng

quan thé nam men co thé tang lén v6 cung dugc khong?

Bai 5. Lat cit ngang ciia mot ving dat ven bién
duoc md hinh hoa thanh mot ham s bac ba

y=f(x) €6 dd thi nhw hinh v& (don vi do dai

trén cac truc la km).
Biét khoang cach hai bén chan d6i OA =2 km,  Bién}:
d6 rong ctia hd AB = 1 km va ngon ddi cao 528

m. Tim d6 sau cua hd (tinh bang mét) tai diém sau
nhat? (lam tron dén hang don vi).




Bai 6. Cho mot bo hd hinh ban nguyét c6 ban kinh bang 2 km, dudng kinh PR nhu hinh v& sau
Q

1)

7R
Tir diém P anh Tai chéo mdt chiée thuyén vdi vén téc 3 km/h dén diém Q trén bod hd, rdi chay
b0 doc theo thanh h6 deén vi tri R v6i van toc 6 km/h. Thoi gian chdm nhat ma anh Tai di chuyén
tur P dén R 1a bao nhiéu? (thoi gian tinh bang phut)
la TC =x3

Bai 7. Xi nghiép A san xuat doc quyén mot loai san pham. Biét rang ham tong chi phi san xuat

nhuén cua xi nghiép A khi d6 dat bao nhiéu san pham?
Bai 8. Khi loai thu6e A dugc tiém vao bénh nhén, nong d6 mg/L

ctia thubc trong méu sau x pht (ké tir khi bat dau tiém) dugc

77x° +1000x + 40000 va ham doanh thu la TR =-2x* +1312x, véi X la so san
pham. Logi nhuan cta xi nghi¢p A dugc xac dinh bang ham s6
xac dinh boi cng thirc: C(x) =

f (x)=TR-TC, cyc dai loi

30x

X242

(Nguon: James Stewart, J. (2015). Calculus. Cengage Learning)

Dé dua ra nhitng 161 khuyén va céach xtr li phu hop cho bénh nhan, ta can tim khoang thoi gian
ma nong d6 cua thudc trong mau dang tang. Em hdy cho biét ham nong d6 thudc trong

mau C(x) dat gi& tri cuc dai la bao nhiéu trong khoang thoi gian 6 phat sau khi tiém (keét
qua lam tron dén hang phan mudi)?

Bai 9. Mot tam bat hinh vuéng canh 20 m nhu hinh v€ du6i day. Nguoi ta du tinh cat phan t6 dam
clia tam bat rdi gap va may lai (Cac duong may khong dang ké), nham muc dich phu 1én thap dén
trang tri (thap dang hinh chép tir giac déu) dé tranh hu hai thap khi troi mua.

Bict khoi chop hinh thanh sau khi gép va may lai can thé tich 16n nhat thi méi phu kin thap dén
Hoi phan dién tich tam bat bi cat 1a bao nhiéu dé dam bao yéu cau trén



BAI 2. GIA TR] LON NHAT VA GIA TRl NHO NHAT CUA HAM SO

PHAN A. KIEN THU’C CAN NAM

1. CACKHAINIEM CO' BAN
Cho ham sb y = f (x) x&c dinh trén tap D.
+S6 M duoc goi la gid trilén nhdtciaham s y=f (x) trén tdp D néu f (x)<M véi

moi xeD vatontai XoeD saocho f(xo)=M.

Kihi¢u: M =max f (x) hodc M =max f(x).

xeD D
+S6 m duoc goi la gia trinhé nhatcuaham sy =f (x) tréntap Dnéu  f (X)=m véimoi
xeD vatontai XoeD saocho f(x)=m.

Kihiéu: m=min f (x) hoac m=min f (x).
xeD D

*Cha y:

+ Khi ndi gia tri 16n nhat va gié tri nhé nhat ciia ham s6 f (x) (ma khdng ndi “trén tap D) thi
ta hiéu d6 la gié tri 16n nhat hay gia tri nhé nhét ciia f (X) trén tap xac dinh ctia ham so.
+ Pé tim gia tri 16n nhat va gia tri nho nhét ciia ham s6 trén tap D, ta thuong 1ap bang bién thién
cua ham so trén tap D dé két luan.
+ Trong thyc hanh, ta dung cdc ky hi¢u min,max y dé chi gia tri nho nhat, gié tri 16n nhat
D D
(néu c6) ctia ham sb f (x) trén tap D.
2. QUY TAC TIM GTLN, GTNN TREN DOAN
Chohamsé y= f(x) lién tuc trén [a;b] vacé dao ham trén (a;b), cd thé trir ra tai mot sb

hitu han diém ma tai d6 ham sé khdng c6 dao ham. Gia st chi ¢6 hiru han diém trong doan
[a;b] ma dao ham f'(x) bing 0.

Céc budc tim gié tri 16n nhét va gia tri nho nhét ctia ham sb y = f (X) trén doan [a;b]

- Buée 2: Tinh £(x,), £ (), ..., F(x,), T (@), f (0).



- BuGe 3: Tim s6 16n nhat M va sé nho nhét m trong cac sé trén. Ta co:
M =max f (x);m=min f (x).
[ab] [a.b]

PHAN B. BAI TAP AP DUNG

Bai 1. Mot loai vi khuan duoc tiém mot loai thude kich thich sy sinh
san. Sau t phut, sb vi khuan dugc xac dinh theo cong thic N (t) = /
1000 +30t* — 13 (0 <t < 30) . Hoi sau bao gidy thi s6 vi |
khuén 16n nht?

MedlcalNewsToday

Bai 2. Giam déc mot nha hat A dang phan van trong viéc xac dinh murc gia vé xem cac chuong trinh
duoc trinh chiéu trong nha hat. Viéc nay ratquan trong N0 s& quyét dinh nha hat thu dugc bao nhiéu
lo1 nhuén tur c4c budi trinh chiéu. Theo nhirng cudn sd ghi chép ctia minh, ong ta xac dinh dugc
rang: néu gia vé vao ctra 1a 20 USD/ngudi thi trung binh ¢6 1000 ngudi dén xem. Nhung néu
tang thém 1 USD/ngudi thi s mat 100 khach hang hodc giam di 1 USD/nguoi thi s& ¢ thém 100
khéch hang trong s6 trung binh. Biét rang, trung binh, mdi khach hang con dem lai 2 USD loi
nhuén cho nha hét trong céc dich vu di kém. Hiy gidp giam déc nha hat nay xac dinh xem can
tinh gi4 vé vao cira 1a bao nhiéu dé thu nhép 1a 16n nhat.

Bai 3. M6t nha san xuat mudn thiét ké mot chiée hop c6 dang hinh
hop chit nhat khong ¢ nap, c6 day 1a hinh vuéng va dién
tich bé mat bang 108cm? nhu hinh bén dudi. Tim chiéu cao =%
ctia chiéc hop sao cho thé tich ciia chiéc hop 12 16n nht.

Bai 4. Nha san suat du dinh str dung hét 6 m? kinh dé lam mot bé ca bang kinh c6 dang hinh hop
chir nhat khéng nap, ¢ day la hinh vudng (cac mébi ghép c6 kich thude khdng dang ké). Tim cac
kich thudc ctia bé ca dé bé ca c6 dung tich 1a 1on nhat?

Bai 5. Mot ngudi ban gao mudn dong mot thung tén dung gao co thé tich khdng doi bang 10 m®,
thing t6n hinh hop chir nhat c6 day 1a hinh vudng, khong nip. Trén thi truong, gia ton lam day
thiing 12 90 000 dong/m? va gia ton 1am thanh xung quanh thing 1a 40 000 d6ng/m?. Hoi ngudi
ban gao d6 can déng thung dung gao vdi canh day bang bao nhiéu dé chi phi mua nguyén liéu
14 nhé nhat?

Bai 6. Mot loai thude duoc ding cho mot bénh nhan va néng do thudce trong mau cua bénh nhan
duoc giam sat bai bac si. Biét rang ndng d6 thude trong mau cua bénh nhan sau khi tiém vao

co thé sau t gior duge cho bai cong thirc c(t)= —— (mg/L). Sau khi tiém thudc bao lau thi
t2+1

nong d6 thude trong méau ctia bénh nhan cao nhat?

Bai 7. Cho mét tim nhom hinh vudng canh 40
cm. Nguoi ta cat & bon goc cua tam nhom do




bbn hinh vudng bang nhau, mdi hinh vudng
c6 canh bang x(cm), roi gap tAm nhém lai nhu
hinh v& duéi day dé duoc mot cai hop khong
ndp. Tim x dé hop nhan dugc c6 thé tich 1on
nhat?

Bai 8. Ho ép khi quan co lai, anh hudng dén toc d6 khong khi di vao khi quan. Téc do cua khong
khi di vao khi quan khi ho do dugc bai cong thire: V =k(R—r)r? voi 0<r <R, trong d6 k

la hang s6, R la ban kinh binh thuong ctia khi quan, r la ban kinh khi quan khi ho. Hoi ban kinh khi
quan khi ho bang bao nhiéu thi toc do cua khéng khi di vao khi quan la 16n nhat?



Bai 9. Mét vt chuyén dong theo quy luat S = —t3 +18t2, voi t(gidy) 1a khoang thoi gian tinh

tir 10c vat bat diu chuyén dong va s (mét) Ia quang duong vat di dugc trong thoi gian do. Hoi
trong khoang thoi gian 10 gidy, ké tir luc bat ddu chuyén dong, van toc 16n nhit cua vat dat dugc
bang bao nhiéu?

Bai 10. Khi san xuét vo lon sita, lon bia hinh tryu, cic nha san
xudt ludn dit tiéu chi sao cho chi phi san xuat vo lon 1a nhé
nhat. Hoi khi nha san xuat mudn thé tich cta hop sira la
cm®, thi dién tich toan phan cua lon sita nho nhét bing ba
nhiéu?

Bai 11. Mot soi day kim loai dai 60 dm dugc cit thanh®
hai doan. Poan day thir nhat uén thanh hinh vuéng

canh a, doan day thtr hai ubn thanh dudng tron béan
kinh r. Bé tong dién tich cua hinh vudng ‘ Q

TN . \ Aoaly o2 A G 13 i a
va hinh tron nho nhat thi ti s6 — bang bao nhiéu?
r

Bai 12. Hang ngay muc nudc cta hd thiy dién ¢ mién Trung 1én va xudng theo lugng nude mua
va C4c suoi nude do vé ho. Tinh tir thoi diém 8 gid sdng, do sdu cua muc nuwde trong ho tinh theo
mét va lén xudng theo thoi gian t (gio) trong ngay cho bai cong thuc:

1 s A . . g
h(t)=—=t+5t>+24t (t>0). Biét rang phai thdng bao cho cac ho dan phai di doi trude
3

khi x4 nudc theo quy dinh trudc 5 gio. Hoi can thong bao cho ho dan di doi trude khi x4 nude
méy gid. Biét rang muc nudc trong hd phai 1én cao nhat mai xa nudc.

Bai 13. Dé thiét ké mot chiéc bé c& hinh hop chir nhat khong nép cd chiéu cao 1a 60 cm, thé tich 96
000 cm?. Nguoi tho dung loai kinh dé sir dung 1am mit bén c6 gia thanh 70 000 VNB/m? va loai
kinh dé lam mat day co gia thanh 100 000 VNB/m?. Tinh chi phi thip nhat dé hoan thanh bé ca.

Bai 14. Nha xe khoan cho hai tai xé An va Binh mdi ngudi lan luot nhan 32 1it va 72 lit xang trong
mot thang Biét rang trong mot ngay tong sd xang ca hai nguoi sir dung la 10 lit. Tong sb ngay
it nhat dé hai tai xé sir dung hét s6 xing duoc khoan 1a bao nhiéu (biét s6 lit xang tiéu thy trong
cac ngay la nhu nhau).

Bai 15. Mot loai thude duge dung cho mdt bénh nhan va néng dd thude trong mau cua bénh nhan
duogc giam sat boi bac si. Biét rang nong do thudc trong mau ciia bénh nhan sau khi

A : . . A t . ia
tiém vao co thé trong t gio duge cho béi cdng thue c(t) = oy (mg/L). Hoi sau khi tiém
e+



thudc bao lau thi ndng do thude trong mau ctia bénh nhan cao nhat?

Bai 16. Ong A du dinh st dung hét 5 m? kinh dé 1am mot bé c& bang kinh c6 dang hinh hop chit nhat
khéng nip, chiéu dai gap doi chiéu rong. Bé c& c6 dung tich 16n nhat bang bao nhiéu?

Bai 17. Ong Khoa mudn xiy mot bé ca chira nudc dang khéi hop chir nhat khong nép co thé tich
288 m®. Day bé 1 hinh chi nhat c6 chiéu dai gap d6i chiéu rong, gia thué cong nhan xay bé 1a
500 000 dong/m?. Néu dng Khoa biét xac dinh cac kich thudc mot cach hop li thi chi phi thué
nhan cong s& thap nhat. Hoi ong Khoa tra chi phi thap nhét dé xay dung bé ca d6 1a bao nhiéu?

BAl 3. PWONG TIEM CAN

PHAN A. KIEN THU’C CAN NAM

1. PUONG TIEM CAN PUNG
Puong thang X =a duoc goi la mot dwdrng tiém can dieng (hay tiém can dirng) cia do thi

ham s6 y = f (x) néu it nhit mot trong cac diéu kién sau thoa man:

lim f(x)=4c0, lim f(x)=+0, lim f(x)=-0, lim f (x)=—wo.

x—a~ x—a* —a~ x—a

Tung truong hgp duge minh hoa trong hinh duéi day:

y y £(x) B s y X=a
’ y=[f(x L
y =1 x=a ) g . x=a
0 X 0 \\'\ 0 X X
X=q y=f(x)

a x a x 0
a) lim f(x)=+ b) lim f(x) =+ ¢) lim f(x)=—o0 d) lim f(x)=—0

x—a x—a x—a’

a a

2. PUONG TIEM CAN NGANG
Puong thiang y = m duoc goi 12 mot dwérng tiém can ngang (hay tiém can ngang) cua do

X—>+0

thi hams6 y=f(x) néu lim f (x)=m hodc lim f(x)=m.

Puong thang y = m 14 tiém cén ngang ctia do thi ham sb y = f (X) dwoc minh hoa nhu Hinh 5.
Yy Y

i =f(a

N m

m y=m
O Z O z
a) IErEloc flz)=m b) Ili)rﬁx flz) =m

10



Hinh 5

3. PUONG TIEM CAN XIEN
Pinh nghia: Duong thang y = ax + b, a#0, duoc goi la dwong tiém cdn xién (hay tiém cdn xién)
clia dd thi ham séy =f (x) néu  lim[| f(x)—(ax+b)1|=0hozc lim[| f(x)-(ax+b)]|=0.
Nhdn xét: Gia sir duong théng y=ax +b, (a#0)la tiém can xién cua dd thi ham sb y = f (x). Lay
diém M thugc do thi ham so y =f (x) vadiém N thudc duong thangy = ax + b c6 cung
hoanh d¢ x. Khi d6, d¢ dai MN tién t6i 0 khi  x — +oo (Hinh 16a) hay khi x — —o (Hinh
16b).

11



: X‘o
Y 7%
N ®
/\ M
'b I
X |
| Y= al ‘M
E . /‘i\ \_/
1 |
0 1 T T 10} &

Hinh 16a Hinh 16b
*Ch( y: Dé xac dinh hé sd a, b ciia duong tiém cén xién y =ax +b cta d6 thi ham sd y = f (x), ta
cé thé ap dung cong thire sau:

f()

a=lim —~ va b= lim[f(x)—ax] hoac a= lim T va b= lim[f(x)—ax].

X—>+0 X X—>+0 X——0 X X—>—0

(Khi a=0 thitacd tiém can ngang y=Dh).

PHAN B. BAI TAP AP DUNG

Bai 1. Mot cong ty san xuat may tinh da xac dinh duoc rang, tinh trung binh mot nhan vién co
50x

the 1ap rap duge N (X) =
X+4

(x=0) b phan mdi ngdy sau x ngay dao tao. Xem y=N (x)

1a mot ham sé xé&c dinh trén [0; +oo) , khi sé ngay dao tao tang 1én, hay tinh s6 bo phan mot nhan
vién lap rap t6i da khong vuot qua bao nhiéu?

Bai 2. Mot bé chira 1 000 lit nudce tinh khiét. Nguoi ta bom
vao bé d6 nudc mudi cd nong do 20 gam mudi cho mdi
lit nudc vai the d6 30 lit/phut.

a) Sau 20 phit, nong d6 mudi trong bé bang bao nhiéu
(gam/Iit)? Lam tron dén hang phan tram.

b) Sau t phdt, ndong d6 mudi trong bé bang bao nhiéu
(gam/lit)? Tinh theo t.

¢) Néu ctr bom lién tuc thi ndng d6 mudi trong bé nhe  Hinh anh mang tinh chat minh hoa
thé nao? (Nguon: Internet)

=

Bai 3. Chi phi (don vi: nghin dong) dé san xuat X san pham ciia mot cong ty duoc xac dinh boi
ham sé F(x)=60000+250x. Goi F(X) la ham s bicu thi chi phi trung binh (don vi:

nghin dong) dé san xuét x san pham(x > 0) , khi do, hay tinh chi phi trung binh téi da dé san
xuat mot san pham. i
Bai 4. S6 dan cua mot thi tran sau t nam ké tir nam 1970 duoc wde tinh boi cbng thic

(1) = 2289, £ (1) duoc tinh bing nghin ngudi (Ngudn: Gidi tich 12 nang cao, NXBGD

t+5
12



Viét Nam, 2020). Khi d6, s6 dan tbi da cua thi trin khong vuot qua bao nhiéu?
Bai 5. Mot cong ty chuyén san xuat do gia dung wdce tinh chi phi dé san xuat x (san pham) la:

R ) C o, ( 5. .
C(x)=2x+50 (triéu dong), khi d6 G(x)= € Ia chi phi san xuat cho moi san pham.
X

Khi @6, chi phi san xut tdi da cho mdi san pham khong vuot qua bao nhiéu?
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Bai 6. Mot nha may san xudt linh kién dién tir théng ké duogc rang 2
trung binh mot t6 san xuat v4i X nguoi thi s6 sdn pham san xuég | BN
duoc trong mot thoi gian ¢6 dinh duoc tinh bang cong ' ;

thic P(X) = m Hay tim s6 san pham san xut dugc toi

4x + 25
da khi s6 nguoi tham gia la rat 16n?

Bai 7. S6 lwong san pham cua cong ty ban duoc trong x (thang) duoc tinh bai cong thirc

S(x)= 300(2 + 40 v6i x> 1. Xemy = S(x) 1a mot ham sé xé&c dinh trén [1; +o0). Khi do,
| X+2
\ Y
hay tinh xem s6 luong san pham cta cng ty ban dugc trong thoi gian dai khong thé thap hon
bao nhiéu san pham?

m,.m,

Bai 8. Pinh luat van vat hap din caa Newton dugc cho boi cong thic F =G . Trong d6

r2

F 1a luc hap dan giira 2 vat thé bat ki, G 12 hang sb hap dan, m1, m 1a khdi luong céac vat, r
la khoang céch giira chling. D4 thi ctia cdng thirc ndy ¢ tiém can dang la  r =0, diéu nay co
nghia 12 khi r dan vé 0 thi lyc hap dan tién dén bao nhiéu?

Y

Bai 9. Mot trng dung cua ham so trong vat ly 1a hé so twong doi .

, Vo1V la

tinh Lorentz dugc cho boi cong thirc y(v) =
1-— —
CZ

vén toc trong ddi giira cac hé quy chiéu quan tinh, ¢ 13 toc d6 anh
sang trong chan khong. Ham nay dugc sir dung trong thuyét twong
dbi dic biét cua Einstein dé mo ta cac hiéu ung twong ddi tinh c6 73
d6 thi trong nhu hinh bén.
Dura vao dd thi ham sb da cho, hay cho biét khi hé sé twong d6i dan vé +oo thi véan toc gan bang
bao nhiéu?

Bai 10. Mot chiéc xe 6 t6 méi mua c6 gia 30 000 USD. Sau thoi giar,
t (nam), nguoi ta X&4c dinh gia tri ctia xe 6 td6 d6 la

f ()= 30000 +2000t ;g

0
9
8
7
6
5
4
3
2
1

t

3000
2000
1000
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a) Sau 15 nam, gié trj cta xe 6 to d6 bang bao nhiéu (USD)?

b) Khi thoi gian tang 1én, hoi gia tri ciia xe 6 t6 d6 ngay cang
bang bao nhiéu?
Bai 11. Trong 200 gam dung dich mubi nong do 15%, gia sir thém vao dung dich x (gam) mubi
tinh khiét va duoc glung dich ¢6 nong do f (x)%.
a) Xac dinh ham so f (x).

b) Khi thém cang nhidu gam mudi tinh khiét thi ndng d6 phan tram cang ting va khong vuot
qua bao nhiéu %.

Bai 12. S6 dan cua mot thi trin sau t nam ké tir ndm 1970 dwoc udc tinh boi cong thirc

£ (t) = 229 (f (t) duoe tinh bing nghin nguei) (Ngudn: Gidi tich 12 nang cao, NXBGD
t+5

Viét Nam, 2020). Xem y = f (t) lamot ham sd x4c dinh trén nira khoang [0;+ ).

a) Dan s6 cua thi trin d6 vao nam 2025 la bao nhiéu?
b) Dén so cua thi tran d6 khéng thé vuot qua bao nhiéu nghin ngudi?
Bai 13. SO luong xe may dién ban dugc cua mot ctra hang ban xe may dién trong dia ban thanh

phé Vinh trong thang thir x dugc tinh theo cong thirc  f (x)=50- 30 , trong d6 x>1. Xét

2+X
tinh dung sai ctia cac khang dinh sau:

a) S6 lugng xe may dién cua cira hang duoc ban ra trong thang dau |a bao nhiéu?

b) Mudn s6 lwong xe bén ra trong thang dat mirc tir 45 xe trd [én trong mot thang thi can sau
bao nhiéu thang?

¢) Khi x cang 16n thi sb lwong xe bén ra cang tién gan dén mirc bao nhiéu xe mot thang?

Bai 14. Mot tac gia mudn xuat ban mot cudn sach Toan hoc. Biét phi xual TOAN THUC TE
ban la 7 triéu dong va gié tién in moi cuon sach la 50 000 dong. Goi t ( 1l

> 1) 1a sb cuon sach s€ in va f (t) (Pon vi nghin dong) 1a chi phi trung
binh ctia méi cuon sach. Khi @6, chi phi trung binh ctia mdi cuén sacl &
thap nhit cang gan nhung khong thé nho hon bao nhiéu ?

Bai 15. Tai mot cong ty san xuit dd choi an toan cho tré em, céng ty phai chi 40 000 USD dé
thict 1ap day chuyén san xuat ban dau. Sau do, ctr san xuat dugc mot san pham do choi A,

cong ty phai tra 6 USD cho nguyén li¢u ban dau va nhan cong. Goi x(x>1) la s6 d6 choi A

ma cOng ty da san xuat va P(x) (don vi USD) Ia tong s6 tién bao gom ca chi phi ban dau
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ma cong ty phai chi tra khi san xuat x d6 choi A. Ngudi ta xac dinh chi phi trung binh cho
mdi san pham do choi A la F(X) = PO wem F(x) 1aham sé theo x x4c dinh trén nira
X

khoang [l;+oo). Khi do, chi phi trung binh ciia mdi d6 choi A thap nhat cang gan nhung
khong thé nhé hon bao nhiéu ?
Bai 16. Gia st dan sé cua mot huyén sau t nim ké tir nim 2024 dwoc md ta bai ham sd
f(t)= 20t+5
t+2

bao nhiéu nghin nguoi?
Bai 17. B¢ loai bo x% chat gay 6 nhiém khdng khi tir khi thai ciia mot nha may, nguoi ta udc lugng
400x +10

, t>0(nghin ngudi). Dan sb cia huyén d6 ludn ting nhung khéng vuot quéa

chiphicanbérala C(x)= (triéu dong), 0 < x < 100. Pé dat dugc gan nhu loai bo
100—x

100% chat gay 6 nhiém khdng khi tir khi thai cia mot nhd may thi can chi phi 1a bao nhiéu ?

16



Bai 18. Mot cong ty san xuit dd choi wdc tinh chi phi dé san xuat x (san pham) la
C(x) =2x%+x+25(nghin dong). Goi f(x) la chi phi san xuét trung binh mdi san pham.

Tim duong tiém can xién cla dd thi ham s6 ¢ (X), coi X e[O; +oo) .

Bai 19. Mot bé chira 6 000 lit nude tinh khiét. Ngudi ta bom vao bé dé nudc mudi c6 ndong do
25 gam mudi cho mdi it nude véi toe d6 20 lit/phit. Gia st sau t phut, ti sb gitta khéi luong
mudi trong bé va thé tich nuéce trong bé (don vi gam/lit) 1a mot ham £ (t) . Hay x4c dinh

hams6 f (t), coi t e[0;+) Vva xac dinh ndng do mudi tdi da 6 trong bé.

BAl 4. KHAO SAT VA VE PO THI HAM SO

PHAN A. KIEN THU*C CAN NAM
So d6 khao sat ham s6
- Bwérc 1. Tim tap Xac dinh cia ham so.
- Bwérc 2. Xét su bién thién cia ham sd.
+ Tim cac gidi han vd cuc, gidi han tai vO cuc va tim tiém can (néu co).
+ Tinh dao ham y’va tim cac diém ma tai d6 dao ham bang 0.
+ Lap bang bién thién; xac dinh chiéu bién thién, cyc tri ciia ham sé (néu co).
- Bwréc 3. V& d6 thi ham sb
+ V& cac duong tiém can (néu co).
+ Xéc dinh cac diém dic biét cua dd thi: cuc tri, giao diém cua dd thi véi cac truc toa do (trong
truong hop don gian), ... ) ) )
+ Nhén xét vé dac diém cua do thi: chi ra truc d6i xtrng, tdm doi xtng (néu o).

PHAN B. BAI TAP AP DUNG "o
Bai 1. Thay An tham dy giai “Di b trye tuyén Nganh Gido dyc ”
va Pao tao Edu Run-HCMC” nam 2024. Quang duong thay 2 T2
An di dugc bidu didn bing ham b s(t)=at® ol ‘\\
+bt? +ct+d (véi a=0) cod dd thi nhu hinh bén. = o\
(trong do t la thoi gian tinh bang gio, s 14 quing duong tinh / ' \
bang km). . T
Khi d6, van toc toi da cua thay An dat dugc la bao nhiéu? Pl 10

N

Bai 2. D6 giam huyét 4p ctia mot bénh nhan dugc cho boi
cong thic G (x)=0,025x* (30-x) trong do x la sb

G(x)=0,025x"(30-x)
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miligam thudc duge tiém cho bénh nhan (0<x<30) . bé
bénh nhan d6 c6 huyét ap giam nhiéu nhét thi lidu luong
thuoc can tiém vao la bao nhiéu?

Bai 3. Cho hinh vudng ABCD c6 canh bang 4, chinh gitta c0 A
mot hinh vubng dong tam véi ABCD. Biét rang bon tam giéc 1a
bbn tam giac can. Hoi tong dién tich ciia hinh vuéng ¢ gitra va bn
tam gi4c can nho nhat bang bao nhiéu?

D C

Bai 4. Giam ddc mot nha hat A dang phan van trong viéc xac dinh mirc gié vé xem céc chuong trinh
duoc trinh chiéu trong nha hat. Viéc ndy rat quan trong n6 s& quyét dinh nha hat thu duogc bao
nhiéu lgi nhudn tir cdc budi trinh chiéu. Theo nhimg cudn s ghi chép ciia minh, ong ta Xac
dinh dugc rang: néu gia vé vao cira 1a 20 USD/ngudi thi trung binh c6 1 000 ngudi dén
xem. Nhung néu tang thém 1 USD/nguoi thi s& mat 100 khach hang hodc giam di 1 USD/ngudi
thi s& ¢6 thém 100 khach hang trong sb trung binh.Biét rang, trung binh, mdi khach hang con
dem lai 2 USD lgi nhuan cho nha hat trong cac dich vu di kém. Hay gitip giam dbc nha hat nay
xac dinh xem cn tinh gia vé vao cira 1a bao nhiéu dé thu nhap 1a 16n nhét.

Bai 5. Ban A c6 mot doan day mém va déo khong dan hdi 20 m, ban chia doan day thanh hai phén
phan dau gap thanh mot tam giac déu. Phan con lai gap thanh mot hinh vudng. Hoi d6 dai phan
dau bang bao nhiéu (m) dé tong dién tich hai hinh trén 1a nho nhat?

Bai 6. Mot bé ban dau chira 150 lit nude. Sau d6, ¢t mdi phit
ngudi ta bom thém 50 lit nude, dong thoi cho vao bé 20 gam
chat khr tring (hoa tan). Pt f (t) gam/lit 1a ndng d6 chat khir
triing trong bé sau t phit (t = 0), biét rang sau khi khao sat sur
bién thién ctia ham s6 f (t), ta thay gia tri f (t) tang theo t nhung
khong vuot ngudng p gam/lit. Tim so p (két qua thé hién dudi
dang s thap phan).

Bai 7. Ong A du dinh st dung | hét 6,7 m? kinh dé lam mot bé ca bang kinh ¢ dang hinh hop chir
nhat khong nép, chiéu dai gap dbi chiéu rong (cac mbi ghép co kich thude khong dang ké). Bé
ca c6 dung tich 16n nhat bang bao nhiéu (két qua lam tron dén hang phan tram).

Bai 8. Hinh dudi day 1a muong dan nudce thiy loi tai mot dia phuong phuc vu tudi tiéu cho rudng
ddng. Phan khdng gian trong muong dé nude chay c6 mit cat ngang 1a hinh chit nhat ABCD.
Véi diéu kién Iuu lugng nuée qua muong cho phép thi dién tich mat cat ABCD 12 0,48 m?. Bé
dam bao yéu cau k¥ thuat tot nhat cho muong, nguoi ta can thiét ké sao cho tong do dai T = AB
+BC+CD la
ngan nhit. Khi d6 chiéu rong day
muong bing bao nhiéu (biét
chiéu rong phai dudi 1m, lam
tron két qua dén hang phan
tram).
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Bai 9. Cit mot doan day dai 60m thanh hai doan day,
doan day thi nhét gap thanh mot tam giac déu co
dién tich S1, doan day thir hai gap thanh mot hinh p . . :
vuong cé dién tich S, (nhu hinh vé& bén). FA— N et
Khi d6 gia tri nho nhét ciia tong T = S1 + Sz 12 bao nhiéu (két qua lam tron dén hang phan muoi)?

Bai 10. Cit mot doan day dai 30m thanh hai doan
day, doan day tht nhit gip thanh mot dudng tron
c6 dién tich S1, doan day tht hai gip thanh mot ' ‘ ‘
hinh vuéng c6 dién tich Sz (nhu hinh v& bén). S S i

Khi d6 gié tri nho nhit cua tong T =S; + S 12 bao nhiéu (két qua Iam tron dén hang phan mudi)?

Bai 11. Mot cai hop co dang hinh hop chir nhat co thé tich bang 48 va chiéu dai gap doi phleu
rong. Chat liéu lam day va 4 mat bén ctia hop cd gia thanh gap ba lan gia thanh cta chat liéu

N 1A C 1A A s 1AL AR s 1N 1AL 1N 1A A . & m L
lam nap hop. Goi h 1a chi€u cao ctia hop dé gia thanh cua hop 1a thap nhat. Biét h="— vdi
n

m, n 1a c4c sé nguyén duong nguyén té ciing nhau. Téng m + n bang bao nhiéu?

Bai 12. Mot ngudi néng dan c6 15 000 000 dong dé 1am mot hang rao hinh chir E doc theo mot con
s6ng bao quanh hai khu dat trong rau c6 dang hai hinh chir nhat bang nhau (hinh v& dudi). Béi véi
mat hang rao song song véi bd sdng thi chi phi nguyén vat liéu 12 60 000 dong/mét, con ddi voi ba
mat hang rao song song nhau thi chi phi nguyén vat liéu 1a 50 000 dong/mét, mit gidp voi b song
khdng phai rao. Tim
dién tich 16n nhat cua hai khu dat thu ,
dugc sau khi lam hang rao. —es i Al

Bai 13. Nha may A chuyén san ANRRRNRRNRNNY
Xudt mot loai san pham cho nha may B. Hai nha may théa thuan rang, hang thang A cung cap
cho B s lugng san pham theo don dat hang ctua B (t01 da 100 tan san pham). Néu sb

lwong ddt hang 1a x tan san pham thi gi4 ban cho mdi tin san pham 1a  P(x) = 45—0,001x

(triéu dong). Cho phi dé A san xuét X tan san pham trong mot thang 1a C(x) =100+ 30x triéu

ddng (gdm 100 triéu dong chi phi ¢é dinh va 30 triéu dong cho mdi tin san pham).

a) Tinh chi phi dé A san xuat 10 tan san pham trong mot théng.

b) Tinh s6 tién A thu dugc khi ban 10 tin san pham cho B.

c) Xac dinh ham s6 biéu thi lgi nhuan ma A thu dwoc khi ban x tan san pham (0 < x <100)
cho B.

d) A béan cho B khoang bao nhiéu tan san pham mdi thang thi thu dwuoc loi nhuan 16n nhat?
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Bai 14. M6t thanh phd ndm trén mot con song chay qua Al
hém nai. Hém c6 chiéu ngang 80 m, mét bén cao 40 m
va mot bén cao 30 m. Mot Cay cau s& duoc xay dung béc
qua song va hém nii. So d6 thiét ké cua cay cau dugc
gan hé truc toa do nhu hinh v€ dudi day.

Con duong XY xuyén qua hém ndi dugc mé hinh

p M N X3 3X
hoa bang phuong trinh: y = —+35.
25600 16 R a e L TR

N R e

Hai cot d6 doc MN va PQ (' song song vai truc Oy) la doan noi gilta khung cta parabol va duong
XY. Tinh téng d6 dai doan MN va PQ biét rang N va Q 1a hai diém dbi xtng qua Oy; MN 1a doan
c6 d6 dai 16n nhat (1am tron két qua dén hang phan chuc).

Bai 15. Ong Vinh dang & trong rumg dé

Vang Trai cia Ong Vinh

dao vang. Anh ta tim thay vang o X,
cach diém A: 3 km. DPiém A nam trén A\

duong bd bién (duong bd bién 1a 5 RUNG .
duong thang). Trai cua 6ng Vinh o o
nam & Y, cach diém B: L S L
3 km. Piém B ciing thudc dudng bd A xkm M B bién N xkm B
bién. Biét rang AB = 3 km, 18 km

AM = NB = x km va AX = BY = 3 km. (Nhu hinh v¢)

Khi dang dao vang, dng Vinh bi ran can, chat doc lan vao mau. Sau khi bi can, ndng do chat doc
trong mau ting theo thoi gian dugc tinh theo phwong trinh y = 50log(t + 2). Trong d6, y 1a nong
do, t la thot gian tinh bang gio sau khi bi ran cin. Ong Vinh can quay tro lai trai dé lay thudc
giai doc. Ong ay chay trong rumg va trén bai bién véi van tdc 1an lugt 1a 5 km/h va 13 km/h. bé
vé dén trai Ong Vinh can chay tur trong rimg qua diém M, N trén bai bién. Tinh nong do chat doc
trong mau thap nhat khi ong Vinh vé dén trai (1am tron dap an dén hang phan chuc).

Bai 16. Mot ngudi dan 6ng mubn chéo thuyén & vi tri At6i diém B vé phia

ha luu bo ddi dién, cang nhanh cang t6t, trén mot bo song thang rong _ﬁ'- A 3km
3 km (nhu hinh v€). Anh c6 thé cheéo thuyen ciia minh truc tlep qua t i
song dé dén C va sau d6 chay dén B, hay c6 thé chéo truc tiép dén B,
hodc anh ta c6 thé chéo thuyén dén mot diém D giita C va B va sau d6
chay dén B. Biét anh 4y c6 thé cheo thuyén 6 km/h, chay 8 km/h va
quéng duong BC = 8 km. Biét tc d6 cua dong nudc 1a khong dang ké
so voi téc do chéo thuyen cua nguoi dan 6ng. Tinh khoang thoi gian
ngin nhat (don vi: phiit) dé ngudi dan 6ng dén B.

Chu dé 2. TOA PO VECTO TRONG KHON
Bai 1. BAl TOAN VE VECTO VA TOA PO TRONG KH(

PHAN A. KIEN THU’C CAN NAM

I. VECTO TRONG KHONG GIAN

1) Quy tac hinh hép:
Néu hinh hop ABCD.A’B’C’D’ c6 ba canh xuét phat tir A 1a AB, AD,
AA’ va co duong chéo la AC’ thi khi @6 ta c6 quy tac hinh hop
la; AB+AD+AA'=AC".
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2) Phan tich mot vec to theo 3 vecto khong dong phang:
Trong khong gian cho ba vecto khong dong phang a, b, ¢. Khi do

v6i moi vecto x ta déu tim dwoc mot bd ba sé m, n, p sao cho
X =ma+nb+ pc. Ngoai ra bo ba sé m, n, p 1a duy nhit.

3) Tich v6 hwéng cla hai vecto trong khong gian:
a) Goc gitra hai vecto’ trong khéng gian

Trong khong gian, cho u va v 1a hai vecto khéc 0. N
Lay mot diém A bat ki, goi B va C 12 hai diém sao cho \ \

AB=u AC=v. Khi dé6 ta goi géc BAC Ax<<ig
C

(OOS 8#839 la g6c gitra hai vecto u va v ‘\T- o

- -

trong khéng gian, ki hiéu la (u,v).

b) Tich vé hwéng ctia hai vecto trong khong gian
Tich v6 hudéng cta hai vecto uva v 1a mot s, dugc ky hiéu a.b va duge xac dinh boi

e - - - — uv

u.v= + N ios(u;v) tur d6 suy ra cosin goc gitra hai vecto u va vla cos(u;v) = -
-
- -

- -
bac biét khi u L v < cos (J;V )=O<:>u.v:0.

II. HE TRUC TOAPQ TRONG KHONG GIAN
1) Hé tructoa do: >

-

Trong khéng gian Oxyz, cho vecto a. Khi do
ludn ton tai duy nhat bo ba sé (a,;a,;a,) sao

cho: “—ai+a j+ak

a 1 2 3

Ta goi b ba s (aj;a,;a,) do 1a toa do ciia

vecto a d6i v6i hé toa do Oxyz cho trude va
viét H:(a;a;a)hoéc _’( )
a 12 3 a a;a,,da; -
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2) Toa do vecto:

Cho ~=(a;a;a), b=(b;b;b).

a 1 2 3 1 2 3
(a1=hy
5 -
+a=b<:>|a =h
% 2 2
|a =b
L3 3

+ a+b=(ai+bi;a +b;as +bs)
a—b=(a1—bi;a —bz a3 —h3)

+ ka = (kai; ka;kar) véi keR

+ a=(ai;azas) va b=(by;bzbs) clng phuong khi va chi khi c6 mét s6 thuc k sao cho
[al =kbs

Hoac &_2_% b,, b,, by #0.
b, b, b,

+ Tich v0 hudng cta 2 vecto: ab =a,.b, +a,.b, +a,.b,

2, a2, A2
A ns Jar +a; +
+ Do dai vecto: g ‘: &+

+alb < ab=0<a.b,+a,b,+a,b,=0

+ cos (aqu _ ab a,b, +a,b, +a;b,

JaZ2 +a2 +a2.\b2 +b? +b2
3) Toado clia diém
Cho ba diém A(xa; ya; 22 ); B(Xe; ;28 );C (Xc; ye; 2¢ ) -

Néu M(x ;y ;z ) latrung diém ctia doan thang AB thi |(XA+XB;yA+yB;ZA+zB\
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| 2 2 2

Néu G (XG; Y626 ) la trong tdm cua tam giac ABC thi

G(xA+xB+xc.yA+yB+yc_zA+zB+zc\

|
! 3 3 3 |
\ )
Neu G(xc;Ys;2c) latrong tam cua tir dign ABCD thi

G(xA+xB+xc +Xo YA+Ys+Yc+YD . Za+2Z8+2c + 17D )
|
| 4 4 4 |
\ )
4) Tich c6 hwéong cta 2 vecto va (ng dung:
Trong khong gian Oxyz cho hai vecto: a=(a,;a,;a,); b=(b;b,:b;).

- — d; dy3 4 [y @

VectotichcéhudngcﬁaavébIé:|_ , —|:[TZ AR H i |
b

2% Ty b b b b b

L2 &lls 11 2)
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C
*Cha : | =ad-bch

a) Tinh chdt: L
a cingphuongb [a bJ 0

- 5, o

[ 1L

|a bJ a,b

a 'b 'c ddng phing QLl—a ’bJ.C =0
b) Ung dung:

—

1 1
Dién tich tam giac: S,,5c = 5‘[AB, C]‘

— ——) ——

Thé tich tir dién: V. = %‘[ AB, AC | AD|

— —— ——

Thé tich hinh hop: V ABCD.ABC'D' = ‘[ AB, AD].AA "
5) Phwong trinh mat cau:
a) Pinh nghia 1: Phuong trinh mat cau (S) tam | (a; b; ¢) ban kinh R c6 dang:
(x—a)2 +(y—b)2 +(z—b)2 =R?
*Ch( y: Phuong trinh mit cdu tam O (0; 0; 0) ban kinh R ¢6 dang:

X2 +y?+7%2 =R?

b) Binh nghia 2: Mbi phuong trinh c6 dang:

X2 +y?+ 72 —2ax—2by—2cz+d =0

Véi didu kién a?+b?+c¢2—d >0 la phuong trinh mat cau tam | (a; b; ¢) béan kinh
R= a2 +b?+c?—d

6) Phwong trinh tong quat ciia mit phang:
+ Cho mit phang (&) diqua M, (x,;y,;2,) Vaco vec to phap tuyén n=(A;B;C).

+ Phuong trinh tong quat cua () & A(X—%)+B(y-Yo)+C(z-2)=0
hay: Ax+By+Cz+D=0

7) Phwong trinh tham s6 va chinh tic cha dwong thing:
FuaMo (30:30i ) 25D

24 . A
M, (x,3Y0%)




Cho duong thing A VVTCP d = (a;b;c)
X=Xo +at
o Phuong trinh tham s6: A:{y = yo +bt(t e R)

[z=zo+ct

e Phuong trinh chinh tic: 3 b

X=X =Y—Y, _72-1,

c
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PHAN B. BAI TAP AP DUNG

Bai 1. Theo dinh luat I Newton: gia toc
ciia mot vat co cung hudng voi luc
tac dung 1én vat. BJ 16n cua gia toc
ti 1¢ thuan voi d6 16n cua lyc va ti 1é
nghich vi khoi
luong cua vat: F =ma, trong do
a (m/s?) 1a vecto gia toc, F (N) 1a
vecto luc tac dung 1én vat, m (kg) 1a khéi luong ciia vat. Mudn truyén cho qua bong khdi lwong
0,5 kg mot gia toc 100 m/s? thi can mét luc da c6 do 16n 1a bao nhiéu?

Bai 2. M6t em bé can nang m = 20 kg truot trén cau thang
trugt dai 2 m. Biét ring, cau trugt cd gdc nghiéng so
v6i phuong nam ngang 1a 40° .

a) Tinh d¢ 1on ctatrong luc P =mg tac dung lén
em bé, biét g = 10 m/s?.

b) Cho bict cdng  A(J) sinh bsi mét luc F ¢6 o

dich chuyén d duoc tinh theo cong thirc

A=F.d . Hay tinh cdng sinh boi trong lyc P khi em bé trugt hét chidu dai cau trugt (1am tron
dén hang don vi).

Bai 3. Mot chiée dén tron dugc treo song song voi mét phang
nam ngang badi ba soi gidy khong dan phat tir diem O trén
tran nha va lan luot budc vao ba diém M,

N, K trén duong tron sao cho lyc cing F,,F,,F, lan

lugt trén modi ddy OM, ON, OK d6i mot vudng goc véi

nhau va ET: ET: E |: 20 +/3(N). Tinh trong luong

cua chiéc den do.

Bai 4.’M6’t chiéc dén chum treo co khéirluqng m = 8 kg duoc
thiét ké vdi dia den duoc gilt bdi bon doan xich SA, SB,
SC, SD sao cho S.ABCD la hinh chép tir giac
déuco A6 =60° (Hinh).
P =mg
- A - N . 7 . L, A
Biét trong do6 g la vecto gia toc roi tu do cd 1
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do 16n 9,8 m/s?, P la trong luc tac dong vat co don bi 13
N, m 1a khdi lwong cta vat ¢6 don vi kg. Tinh d6 16n cua
luc cang cho méi soi xich (tinh chinh xé4c dén hang phan
muoi).

Bai 5. Mot chiée 6 to duge dit trén mat day dudi cia mot khung
sét ¢o dang hinh hop chir nhat voi day trén 1a hinh chir nhat
ABCD, mit phang (ABCD) song song véi mat phang nam
ngang. Khung sit d6 duoc budc vao moc E cua chiée can cau
sao cho cac doan day cap EA, EB, EC, ED co6 d¢ dai béng
nhau va cung tao voi mit phang (ABCD) mét goc 60° (Hinh
4). Chiéc can cau kéo khung sat 1én theo phuong thang ding.
Tinh trong luong cia chiéc xe & td (lam tron d&én hang don
vi), biét rang céc luc
caing F, F, F, F, déu co cuong do la 5000 5 (N) va

3

trong lugng cua khung sit 12 3 000 (N).

Bai 6. Mot kién hang c6 dang hinh hgp chir nhat véi day
trén 1a hinh chit nhat ABCD. Kién hang d6 dugc budc
vao méc E cua chiée can cau sao cho cac doan day cap
EA, EB, EC, ED c6 d0 dai béng nhau va cung tao véi
mit phang (ABCD) mot goc 45° (Hinh 5). Chiéc can
cau kéo kién hang 1én theo phuong thang dimg. Tinh
trong luong cta kién hang (Iam tron dén hang don vi),
biét rang céc luc

cang F,,F,,F,,F, déucocuongddla1000 _ (N).

V2

Bai 7. Mot chiée 6 t6 Hyundai Grand i10 duoc dit trén mat day dudi
ctia mot khung sét ¢6 dang hinh hop chir nhat véi day trén 12 hinh
chit nhat ABCD, mit phang (ABCD) song song véi mit phang nam
ngang. Khung sit d6 duoc budc vao moc E cua chiée can cau sao
cho céc doan day cap EA, EB, EC, ED c6 do dai bﬁng nhau va
cung tao v6i mit phang (ABCD) mét goc bang 45°. Chiéc can
cau kéo khung sét 1én theo phuong thang dimg. Biét khéi lugng
chiéc xe & t6 Hyundai grand i10 12 1 051 kg va trong luong
khung sit 1a 2 490N; cudng do cac
luc cing F,,F,,F,,F, labang nhau. Tinh cuong d6 luc cing

F1 (tinh chinh x4c dén hang phan muoi).

Bai 8. Mot tim gb tron dugc treo song song voi mit phing nam ngang bai ba
sgi day khong gidn xuat phat tir diem O trén tran nha va lan lugt budc
vao ba diém A, B, C trén tam gd tron sao cho c4c lyc cang F,F,, F, lan
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luot trén mdi day OA, OB, OC d6i mot vudng goc véi nhau va co do

16n ET: Ej: E ‘: 20 (N) (xem hinh v&). Tinh trong lwong P ctia tim

gb tron do (tinh chinh xac dén hang phan mudi).
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Bai 9. Nguoi ta treo mot bong dén co khéi luong m =1kg béng cach ludn
sg1 ddy qua mot cai moc cua deén va hai dau day duoc gin chit trén
tran nha. Hai ntra soi day co chiéu dai bang nhau va hop v6i nhau mot
goc bang260°. Tinh luc cing ciia mdi nira soi dy 13 bao nhiéu? Lay g
=10 m/s*.

Bai 10.Nguoitavéan chuyén mot thing hang c6 dang hinh hop chir |
nhat bang cach moc 4 day cap vao 4 goc trén cua thung hang va
dau con lai mGc vao can cau nhu hinh v&. Biét rang cac doan
day cap c6 d6 dai bang nhau va goc tao boi hai doan day cép
d6i dién nhau 1a 60°. Chiéc can cau kéo thiing
hang Ién theo phuong thang dung. Biét rang F,,F,,F,, F,

chiu dugc tdi da lyc cang la 5000 N. Hoi can cdu nang duoc
thung hang c6 khoi luong (don vi kg) toi da la bao nhicu (lam
tron dén hang don vi)? Lay g = 10 m/s2.

Bai 11. Mot san Tennis véi hé truc toa do Oxyz dugc chon
nhu hinh bén dudi (Hinh 1).
a) Mit san nam trong mit phing toa do nao?
b) Truc Oz c6 vudng goc vdi mat san khdng?

Hinh 1

Bai 12. Mot san cau 16ng c6 kich thuéce cho
trong hinh bén dudi (Hinh 3), v6i hé truc
toa d6 Oxyz duogc da chon.

Em hdy Xac dinh toa d6 cta vecto AB.

Bai 13. Mot can phong véi hé truc toa do Oxyz
dugc chon nhu hinh bén dudi (Hinh 2).
Em hay cho biét mat bén phai (noi 4nh sang chiéu
vao) cua can phong nam trong mit phang toa do
nao?

Hinh 2
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Bai 14. Cho biét may ba s

Airbus ch¢ hanh khéc dang da
bay v6i vecto van o B ‘
toec a = (300;-200; 400) .

(don vi: km/h). Mot may bay quan sy B bay ngugc hudng va c6 toc do gap 3 1an tdc do ciia may
bay A.

a) Tim toa do vecto van toc b ciia may bay B.
b) Tinh tc d6 ciia méy bay B.

Bai 15. Trong khong gian h¢ truc toa do Oxy
(don vi trén mdi tryc 1a kilomét) mot tran
phat song dién thoai cia nha mang
Vinaphone dwoc dat & vi tri

1 (1;-2;-3) Va dugc thiét ké ban kinh

phu séng 1a 5 000 m.
a) Sir dung phuong trinh mit cau dé mo t:
ranh gigi bén ngoai vung phti séng trong
khéng gian.
b) Nha ban Minh Hién va ban Trtc Lint
cO vi tri toa do lan luot 1a M (1;2;0
va N (-3;1;0) . Hoi Minh
Hién va Truc Linh ding dién thoai tai nha thi c6 thé str dung dich vu ciia tram nay khong?

Bai 16. O mot s ving qué ¢ Viét Nam, truée mdi nha thuong ¢6 mot khoang san rong dé phoi laa
vao mua git va ciing 1a noi dé t6 chirc mot s sy kién: dam cudi, dam hoi, thoi noi,...
Béc An tinh xay mét san trudc ctra nha hinh chit nhat ABCD c6 d6 dai c4c canh lan luot 12
AB=5mvaAD=12m. Dé tién chc
viéc thoat nudce khi troi mua va kh
rira S&n nén bac Anxay vi tri B th
hon vi tri A 145 cm, vi tri D th
hon vi tri A la 8 cm. Chon hé tru
toa do Oxyz nhu hinh v& dé xa
dinh xem vi tri C thap hon vi tri
bao nhiéu cm? (Iam tron dén cm).

Bai 17. Vao dip tét Nguyén Dan, m -
. 5 < . _ G !
phao hoa A va B dugc dat trong 2 gt punang suiy sutly vol Hnidu va wacti iiiau £ 1, ong van A
dat nghiéng so vdi mat dat mot goc 80° va ong ban B nghiéng so véi mat dat mot goc 70°. Hai
phéo A va B duoc ban dong thoi va cung di duoc quang duong 100 m thi nd. Nguoi ta tinh toan
rang dé tao ra hiéu ung dep nhat thi vi tri nd ctia 2 qua ph&o A va B khéng céach
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nl}au qué 50 m. Chon hé truc toa do Oxyz nhu hinh v&. Hoi vdi cach dat vi tri nhu trén thi khi
no, hai qua phao A va B cing n6 ¢6 tao ra hiéu ing dep nhat chua? (ta xem nhu 2 qua phéo hoa
ban theo duong thang va toc dd bay nhu nhau).

Bai 18. Trong khong gian hé truc toa d6 Oxyz (don vi trén mdi truc la kildmét) mot tram phét
s6ng rada cia nuéc X duge dit trén ban dao Y & vitri 1(-2;1;-1) va duoc thict ké phat
hién may bay cta dich & khoang cach téi ¢a 500 km.

a) Str dung phuong trinh miat ciu dé mo ta ranh gii bén ngoai ving phat séng cua rada trong
khong gian. ‘

b) Hai chiéc may bay do thdm cua hai nudc A va B dang bay & vi tri ¢6 toa do lan lugt la M
(—200;100; —250) va N (350; —100;300) . Héi rada ciia nuée X c6 thé phat hién ra hai chiéc
may bay do thdm ctia nuéc A va B khong?

Bai 19. Trong khong gian hé truc toa do Oxyz (don vi trén mdi tryc 1a kilomet), dai kiém soat
khong luu san bay Cam Ranh — Khéanh Hoa & vi tri O (0; 0; 0) va dugc thiét ké phat hién may
bay ¢ khoang céch toi da 600 km. Mot may bay cua hdng Viét Nam Airlines dang

[x = —1000 +100t
chuyén dong theo duong thang d c6 phuong trinh |4y =-200+80t (teR) vahuéngvé dai

lz =10
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kiém so0at khong luu (nhu hinh v&).

a) St dung phuong trinh mét cau dé mo taranh gi¢
bén ngoai ving phét séng cua dai kiém so4
khong luu trong khong gian.

b) Xac dinh quang duong ma may bay nhan duo
tin hiéu ctua dai kiém soat khong luu.

¢) Tinh khoang cach ngin nhét gitra may bay v6
dai kiém soat khong luu.

Chu dé 3. CAC SO DAC TRUNG PO MUC DO PHAN TAN CUA
MAU SO LIEU GHEP NHOM

Bai 6. MAU SO LIEU GHEP NHOM

PHAN A. KIEN THU'C CAN NAM
1. KHOANG BIEN THIEN CUA MAU SO LIEU GHEP NHOM
a) Dinh nghia

b)

2.

Véi mau s6 liéu ghép nhém cho boi Bang 1.
Goi U Va Uy, 1an Tuot 1a dau mat trai ctia nhdm dau tién va dau mat phai caa nhdm cudi cung.
Hiéu R=u,,, —u, duoc goi la khodng bién thién ciia mau s liéu ghép nhom do.

Bang 1
Nhom [usu,) [u,5u,) [usu, ) [u ;U )
Tan s6 n, n, Ny i

Y nghia ctia khodng bién thién

- Khoang bién thién cua mau s6 liéu ghép nhdm do mirc @6 phén tan ctia mau so liéu do.

- Khoang bién thién cang 16n thi mau so liéu cang phan tan.

- Khodang bién thién chi sir dung hai gid tri a, va a,,, ctia mau so liéu nén dai lugng d6 dé
bi anh hudng boi cac gia 177 bdt thuong.

m+1

- Khoang bién thién ctia mau sb liéu ghép nhém xép xi cho khoang bién thién ciia mau s6 liéu
gbe.

Lwu y: D6i véi mau s6 liéu ghép nhom ma ta biét mau sd liéu khong ghép nhom sinh ra n6 thi

ta ciing c6 thé chon khoang bién thién ctia miu s6 liéu khong ghép nhom chinh 13 khoang bién

thién ctia mau s6 liéu ghép nhom.

KHOANG T(’PHAN VICUA MAU SO LIEU GHEP NHOM

a) Dinh nghia

Vé6i méu s liéu ghép nhoém cho bai Bang 1.
Goi Q,,Q,,Q; & tir phan vi cua mu s6 liéu d6. Ta goi hiéu A, =Q,-Q, 12 khoang tr

phan vi ctia mau s lidu do.
Lwu y: TG phan vi th i, ki hiéu 1a Q,, véi i =1, 2, 3 ctia mau s6 liéu ghép nhém (Bang 1)
duoc xac dinh nhu sau:

32



- -C
Qi =Um +47(Um+1 —Um),
Trong do: "
e N=n,+N,+...+n, 14 o5 miu:

e [Uy;u,.,) 1anhom chira tir phan vi thir i;

en, la tan s cia nhom chia t phan vi tha i;
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e C=n+n,+...+n,,

b) Y nghia khodng tit phan vi ciia m&u s6'liéu ghép nhém
- Khoang t&r phan vi ciia miu sb liéu ghép nhom xap xi khoang tir phan vi cua mau sb liéu gbc
va a mot dai luong cho biét murc do phan tan ctia nura gitta mau so li¢u.
- Khoang tr phan vi cang 16n thi mau so liéu cang phan tan.

- Khoang tr phan vi ctia mau sb liéu ghép nhom gitp xac dinh cac gia tri bét thuong cua mép
do. Khoang tir phan vi thuong duogc sir dung thay cho khoang bién thién vi né loai trir hau hét
gia tri bat thuong cia mau so li¢u va né khong bi anh hudng bdi cac gia tri bat thuong do.

3. PHUONG SAIVADPO LECH CHUAN CUA MAU SO LIEU GHEP NHOM
a) Dinh nghia
Cho mau s6 liéu ghép nhém nhu ¢ Bdng 2.

Bang 2
Nhom | Gia tri dai dién Tan s6
[a;a,) C n
[az; a, ) C, n,
[ak ; ak+l) Cn M
n=n,+n,+..+N,

o — A N A ” X A Q1A , 7 1
- Goi X la so trung binh cong cua mau so liéu d6. Tacé: x="(nc +nc +...+nc).

11 22 k k
n

- Phuong sai cia mau s6 liéu ghép nhom, ki hiéu S?, dugce tinh boi cong thic:

82:1|_n (c —x‘)2+n (c —)T)Z+...+n (c —I)ZT
;L1 1 2 2 kook J

trong d6: n=n,+n,+...+n, 12 cd miu.
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- Cian béc hai sé hoc cua phuong sai, ki hiéu 1a s, duoc goi la @6 1éch chuan cia miu sb
liéu d6, nghia la s= +/S>.
Loi binh: Ching ta cd thé tinh phuong sai thdng qua sé trung binh binh phuong.

- 1
X2 = (nc2+n c2+...+nc2)

1, 2, k «

=x—(x)’
b) Y nghia ciia phwong saiva dé |éch chudn
- Phuong sai (d6 1éch chuin) ciia mau s6 liéu ghép nhom dugc dung dé do muc d6 phan tan

ctia mau sd liu ghep nhom do.
- P6 léch chuin CO cuing don vi vdi don vi ctia mau sd licu.

- Khi hai mau s6 li¢u ghép nhom c6 cung don vi do va c6 s6 trung binh cong bang nhau (hoac
xap xi nhau), mau 50 liéu nao co d¢ léch chuan nho hon thi mirc d6 phan tan (so v&i sb trung
binh cong) cta cac sb liéu trong mau d6 sé thap hon.

4. MOT CUA SO LIEU GHEP NHOM
Nhém chiva mét ciia mau sé liéu ghép nhdm 1a nhém c6 tan s6 16n nhét.
Gia stt nhom chtra mét 13 [u,;u,,,), khi d6 mot cia mdu sé'liéu ghép nhém, ki hiéu la

m+1

Mo, dugc xac dinh boi cong thue M, =u,, | G nm)— nE,_l ; (uma —Un )
-n )+(n -n
m m-1 m m+1

*Chii y: Néu khong c6 nhom ké trude caa nhém chira mét thi  n_, =0. Néu khdng co

nhém ké sau ctia nhém chiramétthi n_. =0.

m+1

X/

% Ynghia ctiamét ciamau s6 liéu ghép nhom
e Mbt ctia mau s6 lidu khdng ghép nhom 12 gia tri cd kha ning xuat hién cao nhat khi lay
mau. Mot ctia mau sb lidu sau khi ghép nhdém M, xap xi v6i mét ciia mau s6 liéu khong

ghép nhom. Céc gia tri nam xung quanh M, thudng c6 kha ning xut hién cao hon céc
gia tri khac.
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e M6t mau s6 liéu ghép nhdm cé thé ¢ nhiéu nhém chira mdt va nhiéu mét.

PHAN B. BAI TAP AP DUNG

Bai 1. Két qua thim do ngau nhién thoi gian chd xe buyt mdi ngay ciia mot s6 sinh vién dugc
bicu thi ¢ bang sau:

Thoi gian (phat) | [5;10) | [10;15) | [15;20) | [20;25) | [25;30)
S6 nguoi 4 5 6 3 2

Tim khoang bién thién cia mau s6 liéu da cho. Két qua cho biét diéu gi?
Bai 2. Trong mot phong thi nghiém, nghién ctru thoi gian sac pin cua hai loai dién thoai X va
Y. Bang dudi day biéu thi thoi gian sac pin (phit) cua hai loai dién thoai:

Thoi gian sac (phat) [30;60) | [60;90) | [90;120) | [120;150) | [150;180)
S6 dién thoai loai X 0 8 25 32 35
S6 dién thoai loai Y 20 12 15 23 30

Tinh khoang bién thién va sanh thoi gian sac pin cua hai loai dién thoai trén?
Bai 3. Mau sd liéu sau cho biét sé lugng sach ban duoc tai mot hiéu sach trong 10 ngay:

15 22 20 30

28

25

40 37

35

32

Tim khoang tir phan vi cho mau sd liéu trén.

Bai 4. Mot nghién ciru theo ddi thoi gian 1am bai tap vé nha cia hoc sinh 16p 12C4 tai truong Trung

hoc Pho théng X. Két qua duoc mo ta 6 bang sau:

Thoi gian (phut)

[30;40)

[40;50)

[50;60)

[60;70)

S4 hoc sinh

5

10

8

3

a) Tinh khoang bién thién R cho mau s liéu ghép nhom.
b) Néu biét hoc sinh lam bai tap it nhét 1a 32 phit va nhiéu nhat |2 68 phut, thi khoang bién
thién ctia mau so6 li¢u goc la bao nhiéu?

Bai 5. Can ning cta hoc sinh 16p 10A va 10B & mét truong trung hoc phd thong duge thong ké &

bang sau:
Can nang (kg) [40;45) | [4550) | [50:55) | [55;60) | [60;65) | [65;70)
S6 hoc sinh 16p 10A 3 5 10 7 4 1
S6 hoc sinh 16p 10B 2 8 7 6 3 2

So sanh theo khoang bién thién, can ning cua hoc sinh 16p nao c6 do phan tan 16n hon?
Bai 6. Nha dau tu theo d6i doanh thu ban mot loai san pham cua hai ctra hang ban 1é trong
5 nam. So liéu dugc thong ké ¢ bang sau:

S6 tién doanh thu (tri¢u [10;15) | [1520) | [20;25) | [25:30) | [30;35)
dong)

S6 thang cia cira hang A 5 15 25 10 5

S thang cua cira hang B 10 10 20 10 10
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So sénh gid tri trung binh va do léch chuin cua doanh thu hang thang cua hai cira hang A va
B. Ctra hang nao cd doanh thu bién déng 16n hon? Pau tu vao cira hang nao “rui ro” hon?
Bai 7. Két qua dicu tra vé so gio xem ti vi cia mot s6 ho gia dinh dugc biéu dién ¢ biéu do
dudi day:
THOT GIAN XEM TI VI CUA MOT SO
Sé gia dinh GIA DINH
40
35
30
25
20
15
10
5
0

[0;5) [5;10) [10; 15) [15; 20) [20;25)  Gio

Hay 1ap bang tan s6 ghép nhom, tim khoang bién thién, khoang tir phan vi va gia trj trung binh
cua mau so liéu. o )
Bai 8. Hinh sau la biéu d6 biéu dién gio nang trung binh hang thang cua hai dia phuong C va D.

SO GIO NANG TRUNG BINH TRONG THANG

Gio CUA HAI PIA PHUONG C VA D
350
300
250
200
150
100
50

0 - <>
1 2 3 4 5 6 7 8 9 10 11 12

=8=S$ giy ndng khu virc C =#=S4 gio néng khu vieec D =@=Théng
a) Lap bang s6 liéu ghép nhom voi do dai cac nhom 1a 40 va dau mat phai ciia nhém cubi
cung la 300.
b) Tim khoang t&r phan vi ctia sé gid nang mdi khu vuc va cho biét s6 gio ning cua khu
vue ndo it bién dong hon.
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Bai 9. Biéu do sau m6 ta két qua diéu tra vé muc tiéu thu nude hang thang cua hai khu dan cu A
va B.

Miic tiéu thy (m?)

U'C TIEU THU NUGC CUA HAI KHU DAN
CUAVAB

4

w

o

—

=

[10; 20)

o

[20; 30) [30; 40) [40; 50) [50; 60)

mS6hodinkhudincwr A * S6 hd dan khu dan cu B

a) Hay xac dinh gia tri dai dién cho mdi nhém va 1ap bang tin s6 ghép nhém cho mau sé licu
trén.

b) Néu so sanh theo khoang ttr phan vi cia miu sé liéu ghép nhém thi khu dan cu nao cé
mirc tiéu thu nudc dong déu hon?

¢) Néu so sanh theo d6 léch chuan ctia mau s6 liéu ghép nhom thi khu dan cu nao c6 muc tiéu
thy nuéc dong déu hon? N ’

Bai 10. biém thi mon Toan cua 25 hoc sinh dugc chon ngau nhién trong ky thi Tot nghi¢p Trung
hoc Ph6 thong ndm hoc 2024 — 2025 dugc thong ké lai nhu sau:

4,4 8,6 4,8 5,0 54 54 5,6
5,2 6,0 6,2 6,2 8,0 7,8 7,6
7,2 74 72 6,0 5,8 5,8 8,2
7,0 6,8 6,4 6,6

a) Hay tinh khoang bién thién, khoang t& phan vi va do 1éch chuan ctia mu s6 liéu trén.

b) Hay lap bang tan s6 ghép nhom véi nhdm dau tién 12 [4; 5) va &6 dai mdi nhom bang 1.

¢) Hay tinh khoang bién thién, khoang ttr phan vi va do 1éch chuan ctia mau sb liéu ghép nhom.
Bai 11. Nguoi ta thong ké chiéu cao ciia 40 hoc sinh 16p 12A ta duoc bang sau:

Chi(”éu ;ao [150;154] | [155;159] | [160;164] | [165;169] | [170;174] | [175;179]
cm
S6 hoc sinh 5 7 8 9 6 >

Tim t&r phan vi thir 2.
Bai 12. Nguoi ta thong ké tudi ctia 20 ¢4 thé ho tai 1 vuon bach thi ta duoc bang sau:

Chiéu cao [10;11) | [11;12) | [12;13) | [13;14) | [14;15) | [15;16)
(cm)
S6 hoc sinh 2 3 6 4 4 1

Tim t& phan vi thir 1 va 3.
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Bai 13. Can ning cua mot sd lon con méi sinh thudce hai gidng Ava B dugc cho & bang day (don
vi: kg)

Can nang (kg) [1,0;1,1) [111,2) [1,2,1,3) [1,3.1,4)

S6 con gidng A 8 28 32 17
S6 con gidéng B 13 14 24 14

a) Hay so sanh can ning cua lon con méi sinh gidng A va giéng B theo s trung binh va
trung vi.
b) Hiy u6c luong t phan vi thi nhit va thi ba cua can nang lon con méi sinh giéng A va cia
can nang lon con méi sinh giéng B?
¢) Tinh phuong sai va do 1éch chuan ciia mau sb liéu.
Bai 14. Diing 1a hoc sinh rat gioi choi rubik, ban c6 thé giai nhiéu loai khdi rubik khéc nhau. Trong
mot 1an tap luyén giai khéi rubik 3 x 3, ban Diing da ty thong ké lai thoi gian giai rubik trong

v e

25 1an giai lién tiép ¢ bang sau:

Thoi gian giai rubik (gidy) | [8;10) | [10;12) | [12;14) | [14;16) | [16;18)

S lan 4 6 8 4 3

Khoang tir phan vi ciia mau sb liéu ghép nhom 1a bao nhiéu?
Bai 15. Mau sd liéu dudi day ghi s6 luot xe 6 t6 khi di qua tram thu phi A trong 30 ngay (don
vi: luot).
100 134 124 150 138 140 155 176 180 198
156 173 185 163 165 185 190 143 179 123
176 150 167 168 198 178 182 164 175 153
a) Lap bang tan s6 ghép nhom cho mau sé lidu trén c6 nim nhém tmg véi nam nira khoang:
[100,120),[120,140),[ 140,160),[ 160,180),[ 180,  200).
b) X4c dinh s trung binh cong, trung vi, t& phan vi ctia mau sé liéu ghép nhdm trén.
¢) Mot ctia mau s lidu ghép nhom trén 1a bao nhiéu?
d) Tinh phuong sai va do léch chuan ctia mau sd liéu
Bai 16. Mot cong ty xay dung khao sat khach hang xem ho c6 nhu cau mua nha ¢ mirc gia
nao. Két qua khao sat duogc ghi lai ¢ bang sau:
Murc gia (triéu dong/m?) [10;14) | [14;18) | [18;22) | [22;26) | [26;30)
S6 khach hang 54 78 120 45 12

a) Tim mdt ctia mau sd lidu ghép nhom trén.
b) Cdng ty nén xay nha ¢ muc gia nao dé nhiéu ngudi ¢ nhu cau mua nhat?
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Bai 17. S cudc goi dién thoai anh An thuc hién mdi ngay trong 30 ngay duoc lira chon ngau
nhién duoc thong ké trong bang sau:

S6 cudc goi [3:5] [6:8] [9;11] [12;14] | [15:17]

S6 ngay 5 10 3 10 2

Hoi anh An goi mot ngay bao nhiéu cudc goi la nhidu nhat?
Bai 18. Anh V4 ghi lai cu li 40 1an ném lao ciia minh & bang sau (don vi: mét):

Cu li (m) [69,2:70) | [70;70,8) | [70,8;71,6) | [71,6;72,4) | [72,4:73,2)
S4 lan 5 6 10 10 9

Hoi Anh V& ném khoang bao nhiéu mét 1a nhiéu nhat?

Bai 19. C6 Thuy Kiéu rat thich nhay hién dai. Thoi gian tap nhiy mdi ngay trong thoi gian gan
day ctia Co Thuy Kiéu dugc thong ké lai ¢ bang sau:

Thoi gian (phut) [20; 25) [25; 30) [30; 35) [35; 40) [40; 45)

S6 ngay 6 5 4 2 1

Hoi CO Thiy Kiéu nhay thoi gian bao nhiéu phdt 1a nhiéu nhét?
Bai 20. Khi thong ké chiéu cao cua hoc sinh khéi 16p 12 trong mot trudng trung hoc, ta thu
dugc mau sb liéu ghép nhom sau:

Chiéu cao (cm) | [150;156) | [156;162) | [162;168) | [168;174) | [174;180) | [180;186)

S6 hoc sinh 5 18 40 26 8 3

Hay tinh gid tri trung binh, mébt, trung vi; ti phan vi, phuong sai va d¢ 1éch chuin ciia mau s
liéu trén.

Chu dé 4. NGUYEN HAM - TICH PHAN - NG DUNG
BAI 7. DIEN TiCH HINH PHANG

PHAN A. KIEN TH(U’C CAN NAM

I. NGUYEN HAM
1) Pinh nghia
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e Pinh nghia: Cho ham s f xéc dinh trén K. Ham s6 F duoc goi 1a nguyén ham cua f trén

Knéu F'(x)= f(x) véi moi x thudc K.

e Dinh Ii: Gia st ham s6 F 1a mot nguyén ham cta ham sb f trén K.

Khi @6

a) Véi mdi hang s6 C, ham sé y = F (x) +C ciing 1a mot nguyén ham cua f trén K.

b) Nguoc lai véi mdi nguyén ham G cia f trén K thi ton tai mot hing sb C sao cho
G (X) =F (X)+C v61 moi X thude K.

Ki hiéu: _[f(x)dx: F(x)+C

2) Tinh chit cia nguyén ham
Néu f, g 1 hai ham s6 lién tyc trén K thi:

« ([ fo0dx) = fEova [ £ (k= fX)+C

. IrLf(x)+g(x)de='[f(x)dx+.[g(x)dx;
« Véimoi s6 thue k 20 taco [kf (x)dx=k[ f (x)dx

3) Nguyén ham ctia mgt s6 ham s6 thwong gap

1. [odx=C
Joox 6.jade=a_+c
Ina
- a+1
2. |dx=x+C
J 7.j(ax+b)adx=1(ax+b) tea %1
a a+l
1 dx 1
3. [xedx =—"—x="1+ C(a #-1) 8 | ==In|ax+b|+c,a=0
o +1 ax+b a
1
ax+b _ = jax+b
4.Ildx:ln|x|+C 9.je dx="e*?+C,a=0
a
X
kx+b
5. [eXdx = e
Jerdx=ersc 10. Ia"“bdx:la +C0<a=1k=0
k_Ina
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, HAM SO LUQNG GIAC
Lay dao ham sin va cos ta thuc hién theo chiéu quay clng
kim dong ho. ‘
Lay nguyén‘hém sin va cos ta thuc hién theo chiéu quay nguor
kim dong ho. -
1. _[cosxdx =sinx+C 9. Icos(ax+ b)dx = L sin(ax+b)+C
a
2. jsinx dx =-cosx+C 10. J'sin(ax +b)dx =— L cos(ax+b)+C
a
3. Itanx dx=-In|cosx|+C 11. _[tan(ax +b)dx =— 1 In|cos(ax+b)|+C
a
4. [cotxdx=In|sinx|+C 12. [cot(ax +b)dx = L0 |sin(ax+b)[+C
a
1 1
5. .[ b gx=tanx+C 13. I dx= " tan(ax+b)+C
cos? X cos? (ax + b) a
I — - I -1
6. .[ dx=-cotx+C 14, j dx=-"cot(ax+b)+C
sin? x sin? (ax + b) a
1
7. .[(1+ tan? x)dx =tanx+C 15. '[(1+ tan? (ax + b))dx = “tan(ax +b) +C
a
8. [(1+cot? x)dx =—cot x+C 16. [(1+ cot? (ax +b) Jdx = - L cot(ax+b)+C
a

4) Phwong phap tinh nguyén ham
» Phwong phap déi bién so

eDinh 11 1:Néu [ f (u)du=F (u)+C va u=u(x) laham sé c6 dao ham lién tuc thi

j fllu(x)]ju (x)dx=Fl|u(x)]]+C.

*Chu y:
Trong thyc hanh, ta thuong viét tat Fl{u(x)]jla F(u); fllu(x)j1a f(u) (coi du la vi

phan ciiaham s u =u(x)), nghia 1a du=d(u(x)) =u' (x)dx
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Khi @6 cong thirc (1) dugc viét nhu sau:
J fﬂ_u (X)U u' (x)dx=J' f|_fu(x)h du (x) :j f (u)du
=F(u)+C=Flu(x)j+C.
Tanoi da thuc hién dugc phép doi bién u=u(x). )
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¢ Cacddu hiéu doibién thwong gap

Dang batt Dang batt
jf(ax+b)dx t=ax+b _[f(tanx) o t=tanx
cos? X
j f (x”+1)- X"dx t=x" _[ f (cotx) t=cotx
sin? x

jf( X X t= X jf(ex)-exdx t=¢
Fog Na

If(sinx)~cosdx t=sinx If(lnx)% t=Inx
X

J' f (cos x) -sin xdx t=cos x

Il. TICH PHAN
1) Pinh nghia tich phan

e Dinh nghia: Cho f(x) 1a ham s6 lién tyc trén doan [a;b]. Gia st F(X) 1a mot nguyén
ham cua f (x) trén doan [a;b].

Hi¢usd F(b)-F(a) duogc goi la tich phan tir a dén b (hay tich phan xac dinh trén doan

[asb]) cita ham s6 f (x), ki higu la [ f (x)dx.

e Cong thirc tinh tich phan
b

[ f(dx= F(xﬂ " F(b)-F(@)

Nhdn xét:
b b

+ Tich phan cita ham s6 f tira dén b c6 thé ki higu boi | f(x)dx hay [ f(t)dt. Tich phan

d6 chi phu thudc vao f va céc can a, b ma khdng phu thudc vao cach ghi bién so.
b

+ Néu ham s f (x) khong am va lién tuc trén doan [a;b] thi tich phan L f (x)dx la dién

tich S ctia hinh thang cong gi6i han béi dd thi cia ham s6 y = f (x), truc hoanh va hai
b

duong thang x =a, x = b. Vay S = L f (x)dx.

2) Tinh chat cta tich phan
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e Dinh Ii: Gia str cac ham s6 f, g lién tuc trén K va a, b, ¢ 1a ba s6 bat ki thudc K. Khi dé ta co
1) [ ()dx =0; 2) jbf(x)dx:—jbaf(x)dx;
3) [ " (x)dx + [T foodx=["feoax; 4 ij f(x)£g(x) ]| dx= jb f (x)dx + j g(x)dx;

5) | kf (x)x=k [ f(x)dx voi ke R
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3) Phwong phap tinh tich phan
a) Phwong phap doi bién

e Dinh Ii:
Cho 1) Ham t=u(x) c6 dao ham lién tuc trén [a;b];
2) Hamhop f (u(x)) dugc xac dinh trén [a;b];
u(a)=a,u(b)=4

Khi do: | :j:f (u(x))u'(x)dx:jff(t)dt.

¢ Phwongphap chung

:jb f(u(x))u' (x)dx

+ Bude 1: Pat t=u(x) a

+ Buwdc 2: Tinh vi phan hai vé:  t=u(x) = dt =u'(x)dx

Doi can:
X | a b
t o Ju(a) u(b)

+ Buée 3: Chuyén tich phan da cho sang tich phan theo bién t

Vay: I_j f(u(x))u' (x)dx= '[ f@®dt = F (u(b))-F (u(b))

I11. TINH DIEN TiCH HINH PHANG
1) Hinh phang gi¢i han béi motdwong cong va truc hoanh
Néu ham s6 y=f (x) lién tuc trén doan

[a;b] thi diéntich S ctia hinh phing gi6i han

boi dd thi ham s6 y = f (x), truc hoanh va

hai duong thfmg Xx=a, x=bhla
s = [ ff (] d.

“Chi : Néu rén dogn [ai5], ham 51 (x) khong doi ddu thi: |11 (9 | =] f (x)dx‘

2) Hinh phang gi@¢i han béihai dwong cong

Néu hai ham s6 y=f(x), y=g(x) liéenwe '} | y=f@)
A N qea . 5 N v \S { i T
trén doan [a;b] thi dién tich S cta hinh phang 5 — —
; . a
givi han boi db thi cac ham s& y=f(x),
46 y=g()
r=a r==




y =g(x) vahai duong thangx =a, x =b la

b
s =[ 1f(x)-g(x)|dx
Mot s6 bai toan ta phai xay dung cac hé truc dé ap dung cong thirc img dung.

+ Puodng parabol ding tng v6i ham sé bac hai y = ax? + bx + ¢ (a #0)
+ Puong parabol naim ngang thudng gip ¢ phuong trinh x = ay? (a # 0), phuong trinh ndy

bién d6i thanh y = i\F g v&i hai nhanh phia trén va phia dudi truc hoanh.
a

+ Puong tron thm 1 (a,b) va ban kinh R ¢6 phuong trinh (x —a)? +(y —b)? = R2.
+ Puong tron tam O (0; 0) va ban kinh R ¢6 phuong trinh X2 + y? = R?, phuong trinh nay

bién d6i thanh y =+ \/R? — x? ing véi hai nhanh phia trén va phia dudi truc hoanh.
2 2
Y
+ Puong elip phuong trinh  — e 1 c6 d6 dai hai truc lan lugt bang 2a va 2b. (a>b>0)

a2

X

PHAN B. BAI TAP AP DUNG s
Bai 1: Cong truong Dai hoc Bach Khoa Ha Noi ¢o hinh § 4
dang parabgl, chiéurdng 8 m, chieucao 12, 5m. Dién tich
cuia cong bang bao nhiéu?

Bai 2: Ngudi ta trong hoa vao phan dat dugc t6 mau den dugc gidi 4 B
han béi canh AB, CD duong trung binh MN ciia manh dat hinh /
chir nhat ABCD va mét duong cong hinh sin (nhu M N
hinh v&). Biét AB =27 (M), AD=2 (m). Tinh di¢n tich  p /

phan con lai.
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Bai 3: Mot chiéc cong c6 hinh dang 13 mot parabol c6 khoang cach giira
hai chan cong 12 8 m. Nguoi ta treo mot tim phong hinh chit nhat c6 hai
dinh M, N nam trén Parabol va hai dinh P, Q ndm trén mat dat nhu hinh
v& bén. O phan phl'a ngoai phong ngudi ta mua hoa dé trang tri voi chi
phi 200 000 dong/m biét MN =4 m, MQ = 6 m. Hoi s6 tién dé mua hoa
trang tri gan v6i 6 tién nao sau day?

Bai 4: Bac Nam lam mot cai cira nha hinh parabol 6 chiéu cao tir mit dat
den dinh 122, 25 mét, chiéu rong tiép giap véi mit dat 123 mét. Gia thué
mbi mét vudng 1a 1 500 000 ddng. Vay sb tién bac Nam phai tra 1a bao
nhiéu?

Bai 5: Ong X mudn 1am ctra rao sit c6
hinh dang va kich thuéc nhu hinh vé
bén, biét duong cong phia trén la
mot parabol, chit liéu 1am 13 inox.
Gia 1 m? vat tu vacong lam 1a 1 300
000 dong. Hoi ong X phai tra bao <
nhiéu tién dé 1am cai cira sat nhu
vay.

Bai 6: Cho mot manh vuon hinh chit nhat ABCD ¢6 chiéu rong 1a 2 m,
chiéu dai gip ba chiéu rong. Nguoi ta chia manh vudn bang cach ding
hai duong parabol, mdi dudng parabol ¢ dinh 14 trung diém mdi canh
dai va di qua hai mdt ciia canh dai d6i dién. Tinh ti s6 dién tich phan
ménh vudn nam & mién trong hai parabol véi dién tich phan con lai.

Bai 7: Mot vién gach hoa hinh vudng canh 40 cm duoc thiét
ké nhu hinh bén duéi.

3Em

y A

20

a) Dién tich mot canh hoa bang bao nhiéu?
b) Dién tich hoa vin trang tri bang bao nhiéu?

20

20

Bai 8: Mot cong chao c6 dang hinh Parabol chiéu cao 18 m,
chiéu rong chan dé 12 m. Ngudi ta cing hai soi day trang tri
AB, CD nam ngang dong thoi chia hinh gigi han boi Parabol
va mat dat thanh ba phan c6 dién tich bang nhau.

Tisé 2B bang bao nhiéu?
CD

12m
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Bai 9: Mot hoa van hinh tron tam O, ngoai tiép tam giac déu
ABC c6 canh  AB =443 cm. DPuong cong qua ba diém: A,

B, C 1a m6t phan cua parabol. Dién tich phan gach chéo bang
bao nhiéu? A

Bai 10: Mot khu dat c6 hinh dang 13 mot hinh tron v6i duong kinh
d =20 m. Nguoi ta muon trong rau trén dai dat rong 10 m lay

tam cua duong tron khu dat lam tdm di xting. Dién tich phan
dat trong con lai bao nhiéu m??

Bai 11: Mot hoa vin trang tri dugc tao ra tir mot miéng bia hinh vudng

canh 20 cm bang cach khoét di bon phan bang nhau déu co hinh[ —

dang mot ntra elip nhu hinh v&. Biét mot nira truc 16n 12 AB = 6 cm,
truc bé CD =8 cm. Dién tich bé mat ciia hoa van do bang bao nhiéu?

e Y 5 o
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Bai 12: Mot bién quang cdo c6 dang hinh elip voi bén dinh Ay, B1, B2 nhu hinh vé& bén. Biét chi phi
son phén to ¢am & 200 000 dong/m? va phan con lai 1a 100 000 dong/m?. Héi sb tién dé son theo
c4ch trén gan nhat vai s6 tién nao dudi day, biét A1 A2 =8 m, B1 B2 = 6 m va tir giac MNPQ la
hinh chitr nhat c6 MQ =3 m?

Bai 13: Pay cta mot bé boi ¢ dang hinh elip v6i bon dinh Ay, Az, B1, B2 nhur hinh v& bén. Biét chi
phi phan 14t gach xanh t6 dam la 300 000 dong/m? va phan lat gach trang con lai 1a 100 000
ddng/m?. Hoi sb tién dé 1am day bé boi theo cach trén gan nhit véi s tién ndo dudi day, biét Ay
A2 =10 m, B; B2 = 6 m va tir giac MNPQ 1a hinh chir nhat c6 MQ =4 m?

B,

By

Bai 14: M6t manh vuon hinh elip ¢6 truc 16n bang 100 m, truc nho bang 80 m dugc chia thanh 2
phan bdi mot doan thang ndi hai dinh lién tiép cua elip. Phan nhé hon trong cdy con va phan
16n hon trong rau. Biét lgi nhun thu dugc 1a 2 000 mi m? tréng cay con va 4 000 mdi m? trong
rau. Hé1 thu nhap tir cd manh vuon 1a bao nhiéu?

Bai 15: Mot khu vuon dang hinh tron c6 hai duong kinh AB, CD vudng goc voi nhau, AB = 12 m.
Nguoi ta 1am mét ho c& c6 dang elip voi bon dinh M, N, M, N’ nhu hinh v&. Biét MN = 10 m,
M’N’=8m, PQ =8 m. Dién tich phan trong cé (phan gach soc) bang bao nhiéu?

A

M
|
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BAI 8. THE TiCH VAT THE TRON XOAY GIO'T HAN BOI
CAC DO THI HAM XAC DINH
PHAN A. KIEN THU'C CAN NAM

Thé tich khéi tron xoay
- Thé tich khoi tron xoay duogc sinh ra khi quay hinh phang gidi han bai do thi ham so
y = f(X), truc hoanh va hai duong thang x = a, x = b quanh truc Ox:

A
[(©):y=flx)
(Ox):y=0 _ b 2
S . vx_n![f(x)] dx
|sz

- Thé tich khdi tron xoay duoc sinh ra khi quay hinh phang gigi han béi d6 thi ham s
x=g(y), truc hoanh va hai duong thangy = c, y = d quanh truc Oy:

YA
=2
D - (Q):x = gly)
[ (Oy):x=0 ¢ ,
\ E! yoc vy=n![g(y)] dy
= _ | y=d
0 X

- Thé tich khbi tron xoay duoc sinh ra khi quay hinh phang gii han bai cac db thi ham s6
y=f(x), y=9(x) vahai duong thang x = a, x = b quanh tryc Ox:

y ()

()

b
S 7 V:ﬂj|f2(x)—gz(x)|dx

-

O
N 1= I

Mot sb bai toan ta phai xay dung cac hé truc dé ap dung cong thire timg dung.

PHAN B. BAI TAP AP DUNG
Bai 1: Mot céi trong truong ¢ khoang cach giita hai mat trong 1a 1
m. M6t mit phang qua truc ctia tréng cat phan xung quanh ctia trong
theo hai cung cua elip ( E ) (tham khao hinh v&). Biét rang elip (E)
¢6 truc 16n va truc nho 1an luot 12 2 m va 1 m. Hay tinh
thé tich ciia phan khong gian ma céi tréng da néu chiém chd.
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Bai 2: Mot cai trong (hinh v&) c6 duong kinh 1 m, hai mat
trong céd duong kinh 0,7 m va chiéu cao cla trong lalm
Thé tich khéi gi6i han boi bé mit cua tréng gan véi sb
nao?

Bai 3: Mot thung chira rugu bang g 1a mot hinh tron xoay nhu hinh bén
c6 hai mit day 1a hai hinh tron bang nhau, khoang cach giira hai day 1a
8 dm. Pudng cong mit bén cua thing 1a mot phan cua dudng elip co do
dai truc 16n bang 10 dm, truc bé bang 6 dm. Hoi thung gd nay dung duoc
bao nhiéu lit ruou?

Bai 4: Mot binh cim hoa dang khdi tron xoay vo1 day binh va miéng binh c6 dudng kinh lan luot
14 2 va 4. Mit xung quanh cua binh la mot phan ctia mat tron xoay khi quay duong cong
y = Jx—1 quay quanh truc Ox. Thé tich ctia binh cam hoa d6 bang bao nhiéu?

£ \ ! J&)
Bai5: Chohamso y=f (x)=ax’ +bx* +cx+d, (a,b,c,d eR c06do thi

d0 am va d6 thi ham s6 y = f ' (x) cho boi hinh v& dudi day. Tinh thé tict
vat thé tron xoay dugc tao thanh khi quay hinh phang H gigi
han béi d6 thi (C) va truc hoanh khi quay xung quanh truc OX.

Bai 6: Cho hai duong tron (O1;10) va (0z8)  cét nhau tai hai
diém A, B sao cho AB la mot duong kinh ctia duong tron
(O2). Goi (H) 1a hinh phang gi¢i han béi hai duong tron. ¢
B

Quay (H ) quanh truc 0,0, ta dugc mot khoi tron xoay.

(C).Biétrang do thi (C) tiép xtc v6i dudng thing y =4 tai diém c6 hoan! - /1 .

Tinh thé tich V cua khi tron xoay tao thanh.

Bai 7: Mot khéi cau c¢6 ban kinh 12 5 (dm), nguoi ta cat bo hai phan
ctia kh6i cau bang hai mit phing song song cling vudng goc véi
duong kinh va cach tim mot khoang 3 (dm) dé lam mot chiée 1
dung nude. Tinh thé tich nude t6i da ma chiée lu c6 thé chira dugc.



Bai 8: Mot thung ruou vang co dang hinh tron xoay c6 hai day la hai hinh tron bfmg‘nhau, khoang
cach gitra hai day bang 80 cm. Duong sinh cia mat xung quanh thung la mot phan duong tron
c6 ban kinh bang 60 cm. Hoéi thung d6 c6 thé dung dugc bao nhiéu lit ruou?

R A
BAi 9: Cho (H ) Ia hinh phang gioi han boi parabol Y

y=x*> va duong tron x?+Yy? =2 (phan t6 dam

trong hinh bén). Tinh thé tich V cta khdi tron @)
xoay tao thanh khiquay (H ) quanh truc hoanh.

Bai 10: Trong mat phang, cho dudng elip (( E )c6 do dai tryc
16n 1a A4’ = 10, d6 dai truc nho la BB’ = 6, duong tron tam
O c6 duong kinh 14 BB’ (nhu hinh v& bén dudi). Tinh thé
tich V ctia khéi tron xoay c6 dugc bang cach cho mién hinh . §
hinh phang giéi han boi dudng elip va duge tron (duoc 6\
dam trén hinh v€) quay xung quanh truc 44"

Bai 11: Pé chuén bi cho hoi trai do Poan trudong
t6 chirc, 16p 12B dy dinh dung mot cai 18u trai
¢6 dang hinh parabol nhu hinh vé&. Nén ctia 1éu
trai 14 mot hinh chit nhat ¢ kich thuéc bé
ngang 3 mét, chiéu dai 6 mét, dinh trai cach nén
3 mét. Tinh thé tich phan khong gian bén trong
léu trai.

Bai 12: Nguoi ta ct hai hinh cau c6 ban kinh lan luot 1a R =#8'cm va Jj]
r= o;;ﬁﬁé mot phén ctia mit try dé 1am ho 16 dung ruou nhu hinh / \
v& dudi day. Biét giao cta hai hinh cau 1a duong tron co .
ban kinh ry =5 cm va co cua ho 16 1a mét hinh tru ¢ ban kinh day / AN
bing ~/5cm, chidu cao bing 4 cm. Gid sir do day cita hd 16 khang S 2\
dang k&. Hoi hd 16 dung duoc t6i da bao nhidu lit rugu? oz
Bai 13: Mot db choi duoc thiét ké gdm hai mat cau (S1), (S2) . S

c6 cung ban kinh R théa mén tinh chat: tam caa (S1) thuéc

————————
- -

(S2) vanguoc lai (xem hinh v&). Tinh thé tich phan chung \f*

ctia hai khdi cau tao boi (S,) va (S,).
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Bai 14: Cho hinh chir nhat ABCD c6 AB = 4, AD = 5. Cit hinh chit M

nhat theo duong gép khic MNP v6i BM =2, DP =3, PN =2 va
b6 di phan hinh thang vuéng MNPC (tham khao hinh v&). Goi N P
(H ) I phan hinh phang con lai ctia hinh chir nhat di cho sau

P
(@]

khi cit bo. Tinh thé tich cua vat thé tron xoay tao thanh khi quay
(H) quanh truc AB.

Bai 15: Mot vat trang tri ¢6 dang khdi tron xoay tao thanh khi quay mién
(R) (phan gach chéo trong hinh v&) quay xung quanh truc AB. Biét
ABCD la hinh chir nhat canh AB =3 cm, AD =2 cm; F la trung
diém cua BC; diém E cach AD mot doan bang 1 cm. Thé tich cua vat
thé trang tri trén 1a (quy tron dén hang phan muoi)

Bai 16: Mot vat trang tri c6 dang mot khéi tron xoay duoc tao thanh khi
quay mién (H ) (phan mau xam trong hinh v& bén) quanh
truc AC. Biét rang AC = 2 cm, B 1 trung diém cua AC. Mién
( H) dugce gidi han boi doan thang BC va cac cung tron ban kinh 1 ety
cmcotamAvaB. Thé tich ctia vat trang tri do bang bao nhiéu? (Lam 4 B C
tron dén chir s6 thap phan thi nhat)

Bai 17: Tur hinh chit nhat ABCD c6 chiéu dai AB = 10 cm va
chiéu rong BC = 5 cm; Ngudi ta cat bé mién (R ') duoc gii"T
han béi canh CD cua hinh chir nhat va hai nira
duong parabol ¢ chung dinh 1a trung diém cua canh AB,
ching 1an luot di qua hai ¢du mat C, D ciia hinh chit nhat d6
(phan t6 dam nhu hinh v&). Phan con lai cho quay quanh
truc AB dé tao nén mot do6 vat lam trang tri, thé tich cua vat*
trang tri 46 bang bao nhiéu?

Bai 18: Mot bon hinh try dang chira dau, dwoc dit nam c
ngang, c6 chiéu dai bon 1a 5 m, ¢6 ban kinh day 1 m, véi D )
nap bon dat trén mdt nam ngang ctia mat try. Nguoitadd | _4mmses e
rat dau trong bon twong tng voi 0,5 m cta dudng kinh (& 4

day. Tinh thé tich gin duing nhat cua khdi dau con lai
trong bon (theo don vi m°).

Bai 19: Cho hinh vudéng c6 d6 dai 8 cm va mot hinh tron c¢6 ban kinh

5 cm duogc xép chong 1én nhau sau cho tim cua hinh tron trung voi ” A
tdm cua hinh vudng nhu hinh v& bén. Biét thé tich V cua vat thé tron
xoay tao thanh khi quay mo hinh trén quanh truc XY o e i v
» b 4
a

bang bao nhiéu?
54



Bai 20: Mot chiée dong hd cat nhu hinh v&, gdm hai phan d6i xtng nhau qua mit phang ndm ngang
va dat trong moét hinh try. Thiét dién thang ding qua truc cta no la hai Parabol chung dinh va
doi xtimg nhau qua mat phang nam ngang. Ban dau lugng cat don hét ¢ phan trén

ctia dong ho thi chiéu cao ctia muc cét bang 2 chiéu cao ctia bén do TR
3
TL"
(xem hinh v&). Cat chay tir trén xudng duéi véi luu luong khong dbi 14| s= L4
75 cm®/pht. Khi chiéu cao ciia cat con 4 (cm) thi bé mit trén cung cia cat '
tao thanh mot duong tron c6 chu vi 877 (cm). Biét sau 20 phut thi cat chay
hét xudng phan bén dudi cua ddng hod. Hoi chiéu cao cua khéi tru bén

ngoai? (Lam tron dén chir s6 thap phan thir nhat) ST G

BAI 9. THE TiCH VAT THE TRON XOAY TINH THEO MAT CAT
PHAN A. KIEN THU'C CAN NAM

Thé tich vat thé:

Cit mot vat thé v boi hai mit phing (P) va ] /@
A~ s ;. X . f e
vuong goc vai truc Ox lan luot tai X = a, .
(Q) vudng géc véi try lan ot t ) 0
X=Db (a < b). Mot mdt phang tuy ¥ vuong L
0 , : L.." : : T

0c voi Ox tai diem x (a < X<Db) cat v theo — .

9 ( ) 2 %

thiét dién c6 diéntich 1a S (x). Gia str S(x)
lién tuc trén doan [a;b].

Ngudi ta ching minh duoc rang thé tich V ciia phan vat thé v giéi han boi hai mat phang
b

(P) va (Q) duoe tinh bei cong thire V = 'S (X)dx.

Mot sb bai toan ta phai xay dung cac hé truc dé ap dung cong thice tng dung.

PHAN B. BAI TAP AP DUNG
Bai 1: Tinh thé tich V cta vat thé nam gitra hai mit phing biét rang thiét dién cua vat thé bj cat

( 7

0<x<~

boi mit phang vudng goc véi truc OX tai diém c6 hoanh do  x la mot tam giac
| 5 |
\ )
déu canh 2 m
Bai 2: Cho vét thé (T) duoc gi6i han boi hai mit phang X = — 2 va x = 2. Biét rang thiét dién cua
vat thé bi cit boi mit phang vubng véi goc voi truc Ox tai diém c6 hoanh do x,
(xe[-2:2]) lamothinhvuong co canh ;5. Thé tich vét (T ) bang bao nhiéu?

55



Bai 3: Tinh thvex tich V cua vat ghé nam gitra x=-1 va x=1. Biét rang thiét dién cla vt
hai mét phang bict rang thict dién cua vat
thé bi cat boi mat phang vudng goc voi
truc OX tai diém c6 hoanh d6 x(0< x< )
la mot tam giac

déu canh 2 +/sin x.

Bai 4: Xét vat thé (T) ndm giita hai mt phang

thé cdt boi mat phang vudng goc véi truc OX tai diém c6 hoanh @ x (-1< x <1) l1amot hinh

vudng c6 canh bang 2 v/1-x* . Thé tich vat thé (T ) bang bao nhiéu?

Bai 5: Thé tich ctia phan vat thé gii han bai hai mat phang x = 0 va x = 3, ¢0 thiét dién bi cat
bdi mat phang vudng goc véi truc OX tai diém c6 hoanh d x (0<x<3) 12 mot hinh chr

nhat c6 hai kich thudc bang x va 2 /9 - x? bang bao nhiéu?

Bai 6: Tinh thé tich V cua vat thé gidi han bdi hai duong thang X = 1 va x = 3 biét rang thiét dién
clia vat thé cat béi mat phang vubng goc vai truc OX tai diém c6 hoanh do x (1=x<3)
| hinh vudng c6 canh 4 —X.

Bai 7: Tinh thé tich V cta vat thé gioi han béi hai mét phing c6 phuong trinh X = 1 va x =3, biét
rang thiét dién cua vt thé cat boi mat phang vudng goc vai truc Ox tai diém cd hoanh
do x (1< x<3) lahinh vuéng c6 canh 3 x.

Bai 8: Cho phan vat thé B gidi han béi hai mit phang c6 phuong trinhx =0va x= L Cit phan

3
( z)

vat thé B boi mit phang vudng goc véi truc OX tai diém cé hoanh do x ' 0<x<~ ' ta duoc
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| 3 |
\ J
thiét dién 12 mot tam giac vudng c6 d6 dai hai canh goc vudng lan luot 12 2x va cos x. Thé tich vat
thé B bang bao nhiéu?
Bai 9: San van dong Sports Hub (Singapore) la
noi dién ra 1& khai mac dai hoi thé thao Dong
Nam A dugc t6 chire & Singapore ndm 2015.

M
Nén san Ia mot Elip (E) co m
truc 16m dai 150 m, truc bé dai 90 m. Néu céit €1 A
san van dong theo mat phang vuong U
z y . ’ 9 \ z . N
g6c véi truc 16n cia (E) va <:‘at (E) tai Hinh a i
M vaN (hinh a) thi ta dugc thiét dién ludn

12 mot phan cta hinh tron ¢6 tim | ( phan t6 dam trong hinh b) voi MN 1a day cung va MiN =
90° . Pé lap may dicu hoa khong khi cho san van dong thi cac ki su can tinh thé & phan khong
gian bén dudi mai che va bén trén mat san, coi nhu mit san 13 mot mat phang va vat liéu lam
méi che khong dang ké. Hoi thé tich d6 xap xi bao nhiéu?
Bai 10: C6 mot cdc thuy tinh hinh try, ban kinh trong 1ong
day coc 1a 6 cm, chiéu cao trong long cbc 1a 10 cm
dang dung mot luong nud Tinh thé tich lugng nude trong
cdc, biét khi nghiéng coc nude vira IGc khi nude cham
miéng cdc thi & day muc nudc tring véi dudng kinh day.

BAI 10. BAI TOAN CHUYEN PONG CO BAN
PHAN A. KIEN THU'C CAN NAM

U'NG DUNG TiCH PHAN PE GIAI BAI TOAN CHUYEN PONG
Mot chat diém chuyén dong theo phwongtrinh s =5(t)

Van toc tirc thoi tai thoi diém t cia chat diém dwoc tinh theo cong thire: v(t) = s'(t)
Gia tdc tirc thoi tai thoi diém t ctia chat diém duoc tinh theo cong thire: a(t) = v'(t) = s"(t)
s(t) = [v(t)dt
v(t) = [t
Mot chat diém chuyén ddng trén truc Ox véi van téc thay doi theo thoi gianv = f (1)
(m/s). Quang dudng chit diém chuyén dong trén truc OX tir thoi diém t; dén thoi diém t; 1a
S=ff®m
*Chu y:
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+ X4c dinh thoi diém ban dau t = 0: MJi chuyén dong ta nén chon mot thoi diém ban dau phu
hop cho muc dich tinh toan. Thoi diém ban dau thuong chon khi chuyén dong bat dau mot
hanh trinh méi.

+ Xac dinh C trong v (t): Thuong dua vao van toc tai thoi diém t = 0 (khoi hanh), ta co

C=v(0)-f(0)

+ C4c thoi diém dic biét: Dimg hin < v(t) =0 t=..;v(t) =maxv(t) < t=..
Phwong phap: Ung dung tich phan co ban dé giai quyét yéu cau bai toan.
Vi dy 1: Mot vat dang chuyén dong déu véi van toe 30 m/s thi chuyén dong cham dan déu véi
gia toc —70 m/s?. ‘ ’ ,
Thi ta chon thoi diém ban dau la l10c bat dau chuyén dong cham dan.
Vi du 2: Mot 6 t0 chuyén dong cham dan déu véi van tée v(t)=180-20t. Tinh quang dudng
ma 6 t6 di chuyén duoc tir thoi diém t = 0 dén thoi diém ma vat ding lai.

Lo giai
Thoi diém vat dimg lai 1a v=0<180-20t =0<t=9(s)
Quing dudng ma 6 td di chuyén duoc tir thoi diém t = 0 dén thoi diém ma vat ding lai Ia;

s(t)= [, (180 20t) dt =810 (m)
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PHAN B. BAI TAP AP DUNG

Bai 1: Mot vat chuyén dong cham dan déu voi van tdc V(t) =210-30t (m/s) . Tinh quéang
duong ma vat di chuyén dugc tur ‘gh(‘)i diém t = 0 dén thoi diérp mé vat dung lai. q
Bai 2: Mot xe 0 t6 dang di v6i van toc 10 m/s thi nguoi 1ai xe bat dau dap phanh, tir thoi diém

d6 xe chuyén dong cham dan déu véi van tdc V(t) =10-5t (m/s), & do t tinh bang giay.
Quang dudng 8 t6 dich chuyén tir lic dap phanh dén lic ding hin bing bao nhiéu?
Bai 3: Mot chat diém dang chuyén dong

v6i van tbe vo = 15 m/s thi ting v, =15m/s R
i a(t)=t"+4t(m/s?)
A 7. - A _ 2 2 - S 4
toc vo1 gla toc a(t)—t +4t (m/s ) ove > .‘é

L
Tinh quang duong chit diém do di duoc =3
trong khoang thoi gian 3 gidy ké tir liic S=2
bét dau tang vén tdc.

N , , , . 3 o
Bai 4: Mot vat chuyén dong voi van toc v(t) (m/s)cégiatoe V' (t) = ~l (m/s?). Van toc ban
t+

dau ciia vat 1a 6 m/s. Hoi van tdc cua vat sau 10 gidy (1am tron dén két qua dén chir s6 thap phan
thtr nhat) c6 gia tri bang bao nhiéu?
N e A 2 n v A A AN 1 sin( zt . \ " .
Bai 5: Mot vat chuyén dong vai van toc la V(t) ="+ _(——) (m/s). Goi S1 la quang duong

2w T

vat d6 di trong 2 gidy dau va Sy 1a quing dudng di tir gidy thir 3 dén gidy tha 5. Ching minh
S$2> 5,17
Bai 6: Gia sir mot vat di tir trang thai nghi t=0(s) chuyén dong thang véi van tdc

v(t) =t(5-t)(m/s). Tim quang dudng vat di duge cho dén khi n6 dimg lai.

Bai 7: Mot vat chuyén dong cham dan véi van toe v(t) =160 —-10t (m/s). Tim quing duong S
ma vat di chuyén trong khoang thoi gian tir thoi diém t =0(s) dén thoi diém vat dimg lai.

Bai 8: Mot 6 t6 dang chay véi toc d6 20 (m/s) thi ngudi 14i dap phanh, tir thoi diém do 6 t6 chuyen
déng cham dan déu véi van toc v(t) = 5t + 20 (m/s), trong d6 t 1a khoang thoi gian tinh bang

gidy, ké tir I0c bét dau dap phanh. Hoi tir I0c dap phanh dén khi dimg han, 6 t6 con
di chuyén bao nhiéu mét (m)?

Bai 9: Mot tau lira dang chay véi van toc 200 (m/s) thi nguoi lai tau dap phanh dé dimg o tram 9a;
tir thoi diém d6, tau chuyén dong chdm dén déu véi vén toe v (t) = 240 — 20t (m/s). Trong
d6 t 1a khoang thoi gian tinh bang gidy, ké tir lUc bit dau dap phanh. Hoi tir lic dap phanh
dén khi ding han, tau di chuyén dugc quang duong 1a bao nhiéu mét?
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dap phanh
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Bai 10: Pé dam bao an toan khi lru thong trén dudng, cac xe 6 t6 khi ding dén d6 phai cach nhau
t6i thidu 1 m. Mot 6 td A dang chay véi van toc 16 m/s bdng gip 0 td B dang dirng dén d6 nén 6 t6
A ham phanh va chuyén dong cham dan déu véi van téc dugc biéu thi bai cong thire va (t) =16—
4t (don vi tinh bang m/s), thoi gian tinh bang gidy. Hoi rang dé c6 2 6 to
A va B dat khoang cach an toan khi dung lai thi 6 t& A phai hdm phanh khi cach 6 t6 B mot
khoang it nhat 13 bao nhiéu?

v,(0)=16m/s #
Im
[ _ o i S

A B

BAI 11. BAI TOAN CHUYEN PONG HAI PHUONG TIEN

PHAN A. KIEN TH(’C CAN NAM

Ly thuyét: St dung Iy thuyét chung ctia dang toan chuyén dong co ban.

Phwong phap: Xac dinh quing duong di dugc cta hai phuong tién tai diém gip nhau, sau

d6 tim y&u cau cua bai toan.

Vi du: Vat A chuyén dong déu tir O vai van tde 30 m/s duoc 10s thi chuyén dong cham dan
v6i gia tdc —70 m/s?. Sau khi vat A khai hanh duoc 8s thi vat B bat dau xudt phat cing
chiéu tir nhanh dan déu véi gia tbc 50 m/s?. Hoi sau bao lau hai vat gip nhau? Khi gap
nhau thi vat A da dung lai chua?

Thi ta chon thoi diém ban dau cho A 12 ldc bat dau chuyén dong cham dan.
Thoi diém ban dau cho B 14 luc B khéi hanh.
Hai thoi diém khoi dau nay chénh nhau 2s.

50m/s W iz =N ~70m/s?
o7 O e SN e
M.. '
> Diém gip nhau
t=38s

PHAN B. BAI TAP AP DUNG
Bai 1: M6t chat diém A xut phat tir O, chuyén dong thang vai van tdc bién thién theo thoi gian

boi quy ludt v(t) = L, %9 (m/s), trong do t (gidy) 1a khoang thoi gian tinh tir IGc A bat
150 75

dau chuyén dong. Tir trang thai nghi, mot chat diém B ciing xuét phat tir O, chuyén dong théng

cung huéng voi A nhung cham hon 3 gidy so voi A va co gia téc bang a (m/sz) (ala hang so)

Sau khi B xut phét dugc 12 gidy thi dudi kip A. Van toc cua B tai thoi diém dudi kip A bang

bao nhiéu?
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Bai 2: M6t chat diém A xudt phat tir O, chuyén dong thang vai van tde bién thién theo thoi gian

bai quy luat v(t) = 12,58, (m/s), trong d6 t 1a khoang thoi gian tinh tir lic A bat dau
120 45

chuyén dong. Tir trang thai nghi, mot chat diém B ciing xuét phat tr O, chuyén dong théng cung

huéng voi A nhung chdm hon 3 gidy so vi A va c6 gia tbc bang a (m/sz) (ala hang so) Sau

khi B xuat phat dwoc 15 gidy thi dudi kip A. Van téc cua B tai thoi diém dudi kip A bang bao
nhiéu?

Bai 3: Mot chat diém A xuat phét tir O, chuyén dong thing v6i van tdc bién thién theo thoi gian

bai quy luat v(t) = 1—t2 + 1it (m/s), trong dé t 1a khoang thoi gian tinh tir 1Gc A bat dau
100 30

chuyén dong. Tir trang thai nghi, mot chat diém B ciing xuét phat tr O, chuyén dong théng cung

huéng voi A nhung cham hon 10 gidy so v6i A va ¢o gia téc bang a (m/sz) (ala hang so) Sau

khi B xuat phat dugc 15 gidy thi dudi kip A. Vén tdc cia B tai thoi diém dudi kip A bang bao
nhiéu?

Bai 4: Hai 0 t0 xuét phét tai cling mot thdi diém trén cung doan duong thing AB, 6 t6 thir nhét bét
dau xuat phat tir A va di theo huéng tir A dén B véi van toc Va (t) = 2t +1 (km/h); 0 t6 thir

hai xuat phat tir O cach A mot khoang 22 km va di theo hudng tir A dén B véi van toc 10 km/h,
sau mot khoang thoi gian nguoi 14i dap phanh; tir thoi diém d6, 6 t6 thir hai chuyén dong chdm

dén déu véi van te Vo (t) = -5t + 20 (km/h). Hoi sau khoang thoi gian bao lau
ké tir khi xuat phat hai 6 t6 d6 gap nhau.

BAI 12. BAl TOAN CHUYEN PONG THEO QUANG DPUONG
LA DO THI HAM SO
PHAN A. KIEN THU’C CAN NAM

Ly thuyét : X4c dinh ham s6 bac hai ta 1am nhu sau :
Goi ham s6 can tim 14 y =ax? +bx+c,a#=0. Can ct theo gia thiét bai toan dé thiét 1ap va
giai hé phuong trinh v6i an a, b, ¢ tir d6 suy ra ham sb can tim.
Phwong phap: Xac dinh ham sb cuia cac dang dd thi quen thudc dya vao cac yéu t6 da cho
sau do tinh tich phan.
Vi du: Mot xe 6 t0 sau khi cho hét dén do da bat du chuyén ~ *@
dong v6i van toe duoc bidu thi bang db thi 1a duong cong
parabol. Biét rang sau 5 phut thi xe dat dén van toc cao e _/ﬁ\
nhat 1 000 m/ phuat va bat dau giam téc, di dugc 6 phut / T
thi xe chuyén dong déu (hinh v8).
Hoi quing dudng xe da di dugc trong 10 phut dau tién __./ '
ké tir luc bat dau 14 bao nhiéu mét? o
Lo gidi

|
1
|
|
|
|
I
]
|
I
|

S

56 10 ¢ (phat)
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Gia sirtrong 5 phlit du van téc cia 6 t6 duge bicu dién béi phuong trinh v(t) = at? +bt +c,
Theo gia thiét ta co:

(Cb:O 10a+b=0 a=-40
J|;_a:5 <> 125a+5b=1000 < 1b=400 = v(t) =-40t" + 400t .
C:O CIO

| 25a+5b+c=1000
Khi t = 6 ta c6 v(6) =960 m/phit. Suy ra trong 10 phit dau xe 6 t6 chuyén dong dugc

6

quang duong la S = J (—40t* + 400t ) dt +960.4 = 4 320+3 840 =8 160 (m).

PHAN B. BAI TAP AP DUNG v (mis)

\ - N N 2 n 2 L, aX . A z c B €
Bai 1: Mot vat chuyén dong thang c6 do thi van toc — 19

thot gian nhu hinh v& sau: 10[A
Tinh quang duong vat chuyén dong trong 60s.

Bai 2: Mot vat chuyén dong trong 10 gidy voi
van toc v (m/s) phu thudc vao thoi giant (s)
c6 d6 thi nhu hinh V.

Quing dudng vat chuyén dong dugc trong
10 gidy bang bao nhiéu?

o 3 7 10 r

Bai 3: Mot vat chuyén dong trong 5 gid v6i van toe v phy thude thoi
gian t c6 dd thi cta véan toc nhu hinh dudi. Trong khoang thdi gian
3 gio ké tir khi bat ddu chuyén dong, d6 thi 6 1a mot phan cua
duong parabol c6 dinh | (2; 8) v&i truc ddi xtmg song song véi truc
tung, khoang thoi gian con lai dd thi 1a mot doan théng song song
v6i truc hoanh. Tinh quing dudng s ma vét di chuyén dugc trong 5
gio do.

Bai 4: Mot xe 0 t0 sau khi cho hét dén do da bat dau chuyén
dong voi van tdc duoc biéu thi béng dd thi la dudng cong vim)
parabol. Biét rang sau 5 phut thi xe dat dén vén toc cao nhét 10004 -------
1 000 m/phat va bit ddu giam tdc, di duge 6 phit thi xe |
chuyén dong déu (tham khao hinh v&). |
Quang dudng xe di dugc sau 10 phit dau tién ké tir khi hét o

dén do la bao nhiéu mét?

0 5 6 10 t(phut)
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Bai 5: Tai mot noi khong co gié, mot chiée khinh khi cau dang dtng yén ¢ do cao 243 mét so véi
mat dat da dugc phi cong cai dat cho né ché dé chuyén dong di xuong. Biét rang, khinh khi cau
da chuyén dong theo phuong thang dimg véi van tde tudn theo quy luat v(t) = 12t — t 2 trong do t
tinh bang phut 1a thoi gian tinh tir lac khinh khi cdu bat dau chuyén dong, v (t) duoc tinh theo
don vi mét/phit. Néu van tbc v ctia khinh khi cau khi tiép dat 1a v = x mét/phat thi gia tri cia x
bang bao nhiéu?

Bai 6: Mot vat chuyén dong véi ham sé gia toc 1a a (t).

y

nhu hinh dudi ddy va van téc tai thoi diém t = 0 va
lav(0)=1(m/s).
Tai thoi diém t = 6 gidy, van toc ctia vat 12 bao nhiéu?

[0}

ol - — — — —
= -

Y

Bai 7: Mot vat chuyén dong trong 4 gios v6i van tde v (km/h) phu thudc thoi
gian t (h) c6 dd thi cua van téc nhu hinh bén. Trong khoang thoi gian 2
gid ké tir khi bat dau chuyén dong, do thi 6 1a md phan cua dudng
parabol ¢ dinh | (2; 7) va truc ddi ximg ciia parabol song song vdi truc
tung, khoang thoi gian con lai db thi 1a doan thang IA. Tinh quang duong
s ma vt di chuyén duoc trong 4 gid do. ’

BAI 13. BAl| TOAN BOM NUGC

PHAN A. KIEN TH(*C CAN NAM
Ly thuyét: Cac kién thic co ban vé nguyén ham cia ham so.
Phwongphap: St dung phuong phép nguyén ham, tich phan co ban dé tim yéu t§ chwa biét.
Vi du: Nguoi ta bom nude vao mot bdn chua, Iic dau
bon khong chira nudc, mure nude ¢ bon chira sau
khi bom phu thudc vao thoi gian bom nudc theo
mdt ham so h = h(t) trong d6 h tinh bang cm, t tinh
bang gidy. Biét rang h'(t) =32t +1. Mitc nuéc &
bdn sau khi bom duge 13 gidy 12 bao nhiéu? A
Loi giai

Taco: h(t) = [h'(t)dt = _fiﬁﬁr}dt . g(Zt R NGasSte

‘ o 3
Lic du t =0, bé khdng 6 nuroc :>h(0)=O:C+§=O =C=-

_3 3 3 —
= h(1) = 8(2t+1)3-t—¢—1— 8:>h(13) 30.
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PHAN B. BAI TAP AP DUNG
Bai 1: Nguoi ta thay nude méi cho mot bé boi ¢ dang hinh hop chir nhat c6 d6 sau 1a 280 cm.
Gid str h(t)la chiéu cao (tinh bang cm) ctia muc nude bom dugc tai thoi diem t gidy, biét

: A an e , A , . a T 1 S 1o A 1A
rang toc d¢ tang ciia chiéu cao muc nude tai gidy thir tla h'(t) = —<t+3 va lic dau ho
500

. A z r I A N A r M 3 A A 5 A . A
boi khong ¢ nude. Hoi sau bao lau thi bom dugc s6 nudc bang — dd sau cua ho boi (Iam
4
tron dén gidy)?
Bai 2: Mot bac the Xay bom nuéce vao bé chira nudc. Goi h(t) 1a thé tich nudc bom duge sau

t gidy. Cho h'(t)=6at?+2bt va ban dau bé khdng c6 nuée. Sau 3 gidy thi thé tich nudc

trong bé 1a 90 m®, sau 6 gidy thi thé tich nudc trong bé 1a 504 m. Tinh thé tich nudc trong bé
sau khi bom duogc 9 giay.

Bai 3: Nguoi ta bom nudc vao mot bon chira, lac dau bon khong chira nude, mirc nude & bon
chtra sau khi bom phu thudc vao thoi gian bom nuéc theo mot ham sé h=h (t) trongdoh

J3t+8

tinh bdng €M, ttinh bang gidy. Biét rdng h'(t) = . Mitrc nude & bon sau khi bom dugce

10 gidy 14 bao nhiéu? (Lam tron dén chir sé thap phan thir hai)
Bai 4: Mot béac tho xay bom nudc vao bé chira nude. Goi h (t) 1a thé tich nude bom dugce sau

t gidy. Cho h'(t) =3at?+bt va ban dau bé khong c6 nuéc. Sau 5 gidy thi thé tich nudc

trong bé 1a 150 m?, sau 10 gidy thi thé tich nu6c trong bé 1a 1 100 m?. Tinh thé tich ciia nudc trong
bé sau khi bom dugc 20 gidy.
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BAI 14. BAl| TOAN GAP CHUONG NGAI VAT

PHAN A. KIEN TH(*C CAN NAM

Ly thuyét: Sir dung Iy thuyét chung cta dang todn chuyén dong co ban.

Phwong phap: Tim quing dudng cua giai doan 1 1a lc vat bat ddu chuyén dong, giai doan 2

|4 IGc vat bat dAu gip chudng ngai vat va thay dbi chuyén dong. Sau dé ta thuc hién yéu cau

bai toan.

Vi du: Mot 6 t6 bt diu chuyén dong nhanh dan déu véi van tde vi(t) = 7t (m/s). Bi dugc 5
(s) nguoi l4i xe gap chudng ngai vat nén phai phanh gip cho xe chay cham dan déu véi gia
tbc —55 (m/s?). Tinh quang duong di dugc cua 6t tir lUc chuyén banh dén khi dimg han.

Chudng
ngai vat
WS 58 BN O
y s/ ) P -
D)€ - W
_ t=35s J

AN
Giaichxa.n 1 Giai goan 2
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Loi giai
Chiéc 6 t6 thyc hién hai giai doan:
Giai doan 1: Chuyén dong nhanh dan déu véi van toe vi(t) = 7t (m/s) trong 5 (s), do d6
quang duong chang Lcuabdtola S, = IOS 7tdt =87,5 (m).
Ldc nay, 6 t6 dang dat van téc vi(5) =7 x5 =235 (m/s).
Giai doan 2: O t6 chuyén dong vai gia tbe —55 (m/s?) nén phuong trinh van tdc cua xe la
V, (t) = [ -55dt = -5t +C .
Khi t = 0 ciia chang 2 thi xe ¢6 van toc v1(5) = 35 nén v, (0) =35 < C = 35.
Vay V2 (t) = 55t + 35. O t6 dimg han khi v2 (1) =0<>t=0.5.
Véy quang duong 0 6 di chuyén trong chang 212 S = j %5 (55t + 35)dt = 82— 10,625 (m).
0 8

Vay tong quang duong 6 td di duoc tir khi khai hanh dén khi dimg han Ia
S =8 +8,=87,5+10,625=98,125 (m).

PHAN B. BAI TAP AP DUNG

Bai 1: Mot chiéc xe béan tai bat dau chuyén dong nhanh dan déu véi van te vi(t) = 3t (m/s). Bi
dugc 8 (s) nguoi lai xe gap chudng ngai vat nén phai phanh gip cho xe chay cham glﬁn déu véi
gia toc —36 (m/s?). Tinh quang dudng di duoc cua chiéc xe tir luc chuyén banh dén khi ding
han.

Bai 2: Mot 6 t6 chuyén dong nhanh dan deu vOi van toe v(t) = 7t (m/s) . Pi duogc 5 (s) nguoi lai xe
phét hién chudng ngai vat va phanh gip, 6 t6 tiép tuc chuyen dong chdm dan déu voi gia toc a

=-35 (m/s?). Tinh quang duong cua 6 t0 di duge tr ltc bat dau chuyén banh cho
dén khi dirng han?

Bai 3: Mot 0 t6 bat dau chuyén dong nhanh dan déu véi vén toc v, (t) = 2t (m/s). Di dugc 12 gidy,
ngudi 14i Xe gip chudng ngai vat va phanh gép, 6 t6 tiép tuc chuyén dong cham dan dég v6i gia toc
a=—12 (m/s?). Tinh quing dudng s (M) di duoc ctia 6t0 tir ¢ bat dau chuyén dong dén khi dimg
han?

Bai 4: Mot chat diém bét ddu chuyén dong thang déu véi van tde Vo, sau 6 gidy chuyén dong thi

gip chuéng ngai vt nén bat dau giam tdc d6 véi van toc chuyén dong v(t) = — 5—t +a (mf/s),
2

(t > 6) cho dén khi dirng han. Biét rang ké tir lic chuyén dong dén luc dung thi chit diém di duoc
quang duong la 80 m. Tim Vo.

Bai 5: Mot 6 td dang chay véi van toc Vo (m/s) thi gap chudng ngai vat nén nguoi lai xe da dap
phanh. Tir thoi diém d6 6 td chuyén dong cham dan déu véi giatoc a= 6t (m/s?) trong do
t 12 thoi gian tinh bang gidy, ké tir Iic bit dau dap phanh. Biét tir Ilc dap phanh dén khi dimg han, 6
to con di chuyén dugc 16 m. Tinh vo?

67



Chu dé 5. XAC SUAT CO PIEU KIEN
BAI 15. XAC SUAT CO BIEU KIEN

PHAN A. KIEN THU’C CAN NAM

1. PINH NGHIA
Cho hai bién cb A va B. X4c suat ctia bién cd A voi diéu kién bién cb B di xay ra dugc goi
la x4c sut ciia A voi didu kién B, ki hiéu 1a P(A |B) .

P(ANB)

P(B)

Néu P(B) >0 thi P(A |B) =

2. NHAN XET
- Tur dinh nghia cia xéc suét co diéu kién, ta suy ra:
Néu P(B) >0 thi P(AnB)=P(B).P(A |B).
- Nguoi ta chimg minh duoc rang:
Néu A, B 12 hai bién cb bat ki thi P(AnB)=P(A).P(B | A)=P(B).P(A |B).
Cong thirc trén dugc goi 1a cong thirc nhan XAc sut.

- Cho hai bién ¢ A va B v6i P(B) > 0. Khi d¢, ta co: P(A |B) = N(ANB)

- Cho A va B 14 hai bién cb voi 0<P(A) <1, 0<P(B) <1. "
Khi d6, A va B la hai bién ¢ doc lap khi va chi khi P(A)=P(A | B)=P(A | B) va
PB)=P(B | A)=P(B | A).
PHAN B. BAI TAP AP DUNG
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Bai 1. Trong mot cong vién ciy xanh ¢ 70% cay c6 hoa, s cay phuong vi chiém 6,3% trong tong
s6 cay ctia cong vién. Trong gid thuc hanh ngoai troi, nhoém hoc sinh cta 16p 10A1 chon mot
cy trong cong vién dé do chiéu cao. Tinh X4c suat dé cay dugc chon 12 cAy phuong vi , biét rang
cay duoc chon la loai cay co hoa.

Bai 2. Tai mot s& thu, cac em bé duoc dit cAu hoi: Sap téi vudn thi cta chung ta s& nhan nudi thém
mot con vat nira, con thich su tir hay voi hon ? Két qua khao sat cia cac bé nhu sau:

Su tir Voi Téng cong
Bé trai 90 110 200
Bé gai 75 85 160
Tong cong 165 195 360

Chon ngau nhién mot bé tham gia khao sat, tinh xac suat dé
a) Bé thich su tt, biét bé dugc chon |2 bé trai.
b) Bé thich voi, biét bé duoc chon 1a bé gai.

Bai 3. Lop 12B1 ¢6 25 hoc sinh nam va 15 hoc sinh nir. Trong sb do o 16 ban nam va 6 ban nir
thich choi thé thao. Chon mot ban b@t ki cua lré’p‘12B 1. Tinh xac suat
a) Hoc sinh duoc chon thich choi thé thao, biét rang hoc sinh d6 1a nir.
b) Hoc sinh duoc chon 12 nit, biét rang hoc sinh d6 thich choi thé thao.

Bai 4. Mot hop co6 6 vién bi den va 8 vién bi trang cung kich thude va lghéi luong. An lay mot
vién va khong hoan lai. Sau d6 Binh lay mét vién. Goi A la bien co “An lay dugc vién bi
trang”, B la bién ¢o “Binh lay dugc vién bi trang. Tinh  P(B | A) va P(AB).

Bai 5. C6 hai hop chira bi. Hop thir nhat chira 4 bi d6 va 5 bi vang. Hop thir hai chira 6 bi d6 va 4 bi
vang. Chon ngiu nhién mot hop va sau d6 1y ngau nhién 1 bi tir hop d6. Tinh xéac suét dé lay
duoc vién bi do.

Bai 6. C6 2 xa thii loai | va 8 xa thi1 loai 11. X4c suit ban trang dich cua xa thu loai 112 0,9; cua xa
thit loai 1112 0,8. Chon ngau nhién ra 1 xa thii va xa thu d6 ban mot vién dan. tim xac suat dé vién
dan d6 tring dich.

Bai 7. Trong mot doi tuyén c6 hai van dong vién A va B thi d4u. A thi dau trudc va c6 hy vong 80%
thang tran. Do anh hudng tinh than, néu A thang tran thi c6 60% kha ning B thang tran, con néu
A thua thi kha nang nay cua B chi con 30%.

Tinh x&c suat cta c4c bién cd sau:
a) Doi tuyén thang hai tran.
b) Poi tuyén thang it nhat mot trén.

Bai 8. Ban gidam ddc mot cong ty lién doanh v&i nude ngoai dang xem xét kha ning dinh cong cia
cdng nhan dé doi ting luong & hai nha may A va B. Kinh nghiém cho ho biét cudc dinh cong &
nha may A va B xay ra lan luot v6i xac suat 0,75 va 0,65 . Ngoai ra, ho ciing biét rang néu cong
nhan & nha may B dinh cong thi ¢6 90% kha nang dé cong nhan & nha may A dinh céng tng hd.
a) Tinh xac suat dé cong nhan & ca hai nha may dinh cong.

b) Néu cong nhan ¢ nha may A dinh cong thi xac suit dé cong nhan ¢ nha may B dinh cong dé
ting ho bang bao nhiéu?

Bai 9. Mot nhan vién kiém todn nhan thay 15% c4c ban can doi thu chi chira cac sai 1am. Trong cac
ban chira sai 1am, 60% duogc xem |4 cac gia tri bat thuong so voi cac sd xudt phat tr goc. Trong
tat ca cic ban can dbi thu chi thi 20% 1a nhing gia tri bt thuong. Néu mot con s6 & mot bang
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can ddi to ra bat thuong thi xac suat dé sb ay 1a mot sai 1am 1a bao nhiéu?

Bai 10. M6t nhom nghién ctiru dang nghién ctru vé nguy co mot su ¢b tai moét nha may dién nguyén
tir s& gay ra sy ro ri phong xa. Nhém nghién ciru nhan thiy cac loai su ¢6 chi ¢d thé 13: hoa hoan,
su gdy d6 cua vat liéu hodc sai 1dm ctia con nguoi, va 2 hay nhiéu hon 2 sy ¢ khong bao gio
cung xay ra.

Néu c¢6 hoa hoan thi su ro ri phong xa xay ra khoang 20% s6 1an. Néu co sy giy do cia vat lidu
thi su 1o ri phong xa xay ra khoang 50% s6 14n, va néu c6 sy sai lam clia con nguoi thi sy ro ri
s& xay ra khoang 10% sb lan. Nhom nghién clru cling tim dugc xac suat dé: Hoa hoan va sy ro
ri phong xa cung xay ra 1a 0,0010 , gay d6 vat liéu va sy ro ri phong xa cung xay ra la 0,0015,
sai 1am cuia con ngudi va sy ro ri phong xa cung xdy ra 1a0,0012. Tim xac suat dé

a) ¢6 hoa hoan; c6 gay d6 vat liéu va c6 sai 1am cua con ngudi;

b) c6 mot su ro ri phong xa;
¢) mot sy rd ri phong xa duoc gay ra boi sy sai 1am ciia con nguoi.
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Bai 11. Mot hop ¢6 5 qua cau mau xanh va 3 qua cau mau vang. Lan luot 1dy ra hai qua cau
theo phuong thirc khdng hoan lai.

a) Tinh x4c sut lan thir hai 1dy duoc qua mau vang véi diéu kién 1an thir nhat 14y duoc qua
cau xanh.

b) Tinh xéc suit dé hai qua cau lay ra cung mau.

Bai 12. Mot 16p hoc cua Truong Pai hoc AG ¢6 2/3 1a nam sinh vién va 1/3 1a nit sinh vién. Sé
sinh vién qué & An Giang chiém ti 16 40% trong nit sinh vién, va chiém ti 18 60% trong nam
sinh vién.

a) Chon ngau nhién mdt sinh vién cua 16p. Tinh xac suit dé chon dugc mot sinh vién qué & An
Giang. Néu biét rang sinh vién vira chon qué & An Giang thi xac suét dé sinh vién d6 13 nam
bang bao nhiéu?

b) Chon ngiu nhién khong hoan lai hai sinh vién cua 16p. Tinh xac sudt dé co it nhat mot sinh
vién qué 6 An Giang, biét rang 16p hoc co 60 sinh vién.

Bai 13. Nha tmong mudn chon mdt s6 hoc sinh tir mot t6 gdm 7 nam sinh va 6 nit.sinh. Lan
dau chon ngau nhién 2 hoc sinh; sau do, chon tiép 1 hoc sinh nira.

a) Tinh xéc sut dé hoc sinh dugc chon 1an sau 1a nam sinh.

b) Biét réng hoc sinh dugc chon 14n sau 1a nit sinh, tinh xac suit dé ca hai hoc sinh dugc chon
lan dau déu 1a nam sinh.

Bai 14. Gieo ba con xuc sic can d6i mot cach doc lap. Tinh Xxéc suat dé:

a) Tong sb nét xuat hién 1a 8 néu biét rang it nhat c6 mot con randt 1.

b) C6 it nhat mot con ra luc néu biét rang s nét trén 3 con 1a khac nhau.

Bai 15. C6 ba hop A, B va C dung cac lo thude. Hop A ¢6 10 lo tt va 5 1o hong, hop B ¢6 6 1o tot

va 4 10 hong, hop C c6 5 lo t6t va 5 1o hong.

a) Ly ngau nhién tir mdi hop ra mot lo thude, tinh xac suat dé duoc 3 lo cung loai.

b) Ly ngau nhién mot hop rdi tir hop do 1ay ra 3 lo thude thi duoc 1 1o tot va 2 1o hong. Tinh
Xé&c suat dé hop A da duoc chon.

Bai 16. C6 5% dan s6 mac bénh X. C6 mot xét nghiém dé phét hién bénh X. Dbi voi ngudi méc
bénh X, xac suat xét nghiém nay khong duong tinh 1a 2%. Déi voi ngudi khong mac bénh X,
XAc suat xét nghiém nay duong tinh la 3%. Chon ngau nhién mot nguoi va tién hanh xét nghiém.
Str dung so' d6 hinh cdy, tinh x4c suit cac bién cb:

W: “ngudi d6 khdng bi bénh X va két qua xét nghiém duong tinh”

Y: “nguoi d6 bi bénh X va két qua xét nghiém khdng duong tinh”

Bai 17. Cira hang nhan trimg cta 3 co so nudi gaR, S, T theo ti 1¢ 1an luot 14 25%, 35% va 40%. Biét
rang ti 1¢ tring hong ciia 3 co so' R, S, T 1an luogt 14 5%, 4% va 2%. Ban Han mua mot qua trimg
tir ctra hang. Str dung so d6 hinh cdy, tinh x4c suit caa cac bién cd:

M: “qua tring Han mua thudc co so T va qua trimg d6 khong bi hong”

N: “qua trimg Han mua thudc co s& R hoac S va qua trung do6 bi hong”
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BAl 16. CONG THU'C XAC SUAT TOAN PHAN VA
CONG THUC BAYES

PHAN A. KIEN THU’C CAN NAM

Trong muyc nay, ta luén gia thiét phép thir T c6 khong gian rl}éu 1a tap hop Q gdm hitu han phan ttr
va cac ket qua cua phép thur 1a dong kha nang, cac bién c¢o déu lién quan dén phép thur do.
1. Cong thirc xac suat toan phan

Cho hai bién ¢6 A, B voi 0<P(B) <1, ta c6:

P(A) = P(AB)+ P(AB) = P(B)P(A |B) + P(B)P(A [B).
2. Cong thirc Bayes

Vi hai bién c6 A, Bma P(A)>0,P(B) >0, tact: P@ | A=) P(AIB)
P(A)

Nhdn xét: Cho hai bién cd A, Bvéi P(A) >0,0< P(B) <1.

Do P(A)=P(B)-P(A |B) + P(B)-P(A IB) nén cong thirc Bayes con c6 dang:

P | A)= PB)-P(AB)
P(B)-P(A |B) + P(B)-P(A |B)

PHAN B. BAI TAP AP DUNG
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Bai 1. Mot cira hang sach woc lugng rang: Trong tong sb cac khach hang dén cira hang, cd 30%
khach can hoi nhan vién ban hang, 20% khach mua sach va 15% khach thuc hién ca hai diéu trén.
Gap ngau nhién mot khach trong nha sach. Tinh x4c suat dé nguoi nay
a) khdng thuc hién ca hai diéu trén;

b) khéng mua sach, biét ring nguoi nay da hoi nhan vién ban hang

Bai 2. Mot cudc didu tra cho thiy, 6 mot thanh phd, ¢6 20,7% dan s dung loai san pham X, 50%
dung loai san pham Y va trong s6 nhitng ngudi dung Y, céd 36,5% dung X. Phong van ngau nhién
mdt nguoi dan trong thanh phd do, tinh xac suat dé nguoi ay
a) Dungca Xvay,

b) Dung Y, biét rang nguoi 4y khong dung X.

Bai 3. Theo mot cudc diéu tra thi X4c sut dé mot ho gia dinh c6 may vi tinh néu thu nhap hang nim
trén 20 tricu (VND) 1a 0,75 . Trong s6 cac ho dugc diéu tra thi 60% co thu nhap trén 20 tri¢u
va 52% c6 may vi tinh. Tinh xac suit dé mot ho gia dinh duoc chon ngau nhién
a) c6 may vi tinh va c6 thu nhap hang nam trén 20 triéu;

b) c6 may vi tinh, nhung khdng co thu nhap trén 20 tri¢u.
¢) ¢6 thu nhap hang nam trén 20 triéu, biét rang ho d6 khdng cd may vi tinh.

Bai 4. Trong mét doi tuyén c6 hai van dong vién A va B thi dau. Néu A thi du trude va c6 hy vong
80% thang tran. Do anh huong tinh than, néu A thang tran thi c6 60% kha nang B thang tran, cON
néu A thua thi kha ning nay cta B chi con 30%. Tinh XxAc sut ciia cac bién cd sau:

a) B thing tran;
b) Poi tuyén chi thing c6 mot tran.

Bai 5. Trong nam hoc vira qua, ¢ truong dai hoc X, ti 1€ sinh vién thi trugt mon Toan 1a 34%, thi
trugt mon Tam 1y 1a 20,5%, va trong sd cac sinh vién truot mén Toén, ¢6 50% sinh vién trugt mon
Tam 1y. Gip ngau nhién mot sinh vién clia trudong X.

a) Tinh x4c suat dé anh ta truot ca hai mén Toan va Tam ly;
b) Tinh xéc suat dau ca hai mon Toan va Tam ly.
¢) Néu biét rang sinh vién nay trugt mon Tam ly thi xac suat dé anh ta dau mon Toan la bao nhiéu?

Bai 6. Bamay 1, 2 va 3 cia mot Xi nghiép san xuat, theo thir ty 60%, 30% va 10% tong s6 san

pham cua mot xi nghiép. Ti 1& san xuét ra phé pham cta cc may trén, theo tht tu, 1a 2%, 3%

va 4%. Ly ngau nhién mot san pham tir 16 hang ciia xi nghiép, trong d6 dé 1an 1on cac
san pham do 3 may san xuit.

a) Tinh XAc suat dé san pham lay ra 12 san pham t6t. Y nghia ciia X4c suat 6 dbi vai 16 hang
la gi?
b) Néu san pham 14y duoc 14 phé pham, thi nhiéu kha ning nhat 12 do may nao san xuat?

Bai 7. Mot hang san xudt mot loai ti lanh X udc tinh rang khoang 80% sb ngudi dung ti lanh c6
doc quang co tii lanh do hdng 4y san xuat. Trong s nhiing ngudi doc quang c4o, ¢6 30% mua
loai ti lanh X; 10% khong doc quang cao ciing mua loai ta lanh X. Tinh x&c suat dé mot nguoi
tiéu dung da mua loai tu lanh X ma c6 doc quang céo.

Bai 8. Mot dija phuong c6 ti 18 ngudi dan nghién thude 14 1a 30%. Biét rang ti 16 ngudi bi viém
hong trong s6 ngudi nghién thudc 14 12 60%, con ti 1& d6 trong sé ngudi khong nghién thude 14
12 40%. Chon ngau nhién mot nguoi tir dia phuong trén.

a) Néu nguoi do bi viém hong, tinh xac suét dé nguoi d6 nghién thudc 14,
b) Néu nguoi d6 khong bi viém hong, tinh Xac suat dé nguoi d6 nghién
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Bai 9. Mot nha xuat ban giri ban gidi thiéu sich mdi dén 80% giang vién cia mot truong dai hoc.
Sau mot thoi gian, nha xuat ban nhan thay: C6 30% giang vién mua sach trong sé nhitng ngudi
nhan dugc ban gidi thiéu, va trong sd nhimng giang vién khong nhan dugc ban gi6i thiéu, c6
10% mua s&ch. Tim ti 1& nhitng giang vién nhan duoc ban gidi thiéu trong s6 nhitng ngudi mua
sach.

Bai 10. Gia str mot xét nghiém X cho két qua dwong tinh (+) d6i voi nhitng ngudi nhidm HIV véi
x4c suat 95% va cho két qua (+) d6i v6i nhitng ngudi khong nhiém HIV véi xac sut 1%. Mot
ngudi dén tir dia phuong c6 ti 16 nhiém HIV 12 1% duoc 1am xét nghiém X va cho két qua (+).
Tinh xé4c suét dé nguoi nay thuc sy nhiém HIV.

Bai 11. Mot nha may san xuét linh kién dién tir voi 96% san pham c6 chit luong cao. Mot qui trinh
kiém tra chat lugng san pham c6 dic diém: 2% san pham c6 chit lugng cao lai khéng dugc cong
nhan va 5% san pham khdng c6 chét lwong cao lai duoc cong nhan. Hay tinh x4c sut dé sau khi
kiém tra, mot san phém dugc cong nhan cé chét lugng cao dung 1a san phém 6 chét lugng cao.

Bai 12. Mot cip tré sinh d6i c6 thé do ciing mot trimg (sinh d6i that), hay do hai tring khac nhau
sinh ra (sinh doi gia). Cac cap sinh déi that luén c6 cuing gisi tinh. Bbi véi cap sinh doi gia thi
gidi tinh ctia mdi dira doc 14p v6i nhau va co xéac suat 0,5 1 con trai. Thong ké cho thiy 34%
cap sinh doi déu 1a trai, 30% cap sinh doi déu la gai, va 36% cdp sinh doi c6 gidi tinh khac nhau.

74



a) Tim ti 1€ cap sinh doi that.
b) Chon ngﬁu nhién mot cdp sinh doi thi dugc mot cdp céd cung gidi tinh. Tinh xac suét dé do 1a
cap sinh doi that.

Bai 13. C6 hai chudng tho. Chudng thtr nhat c6 5 con tho den va 10 con tho tring. Chudng thir hai
¢ 3 con tho tring va 7 tho den. Tir chudng thir hai ta bit ngiu nhién mot con tho cho vao
chuéng thtr nhéat, rdi sau d6 lai bt ngau nhién mot con thd & chuéng thtr nhét ra, thi dugc mot
tho tring. Tinh x4c sudt dé tho tring nay 13 ciia chudng tht nhat.

Bai 14. Hop tht nhat c6 8 san pham loai A va 2 san pham loai B; hop thi hai c6 5 san pham loai A
va 3 san pham loai B. Lay ngau nhién mot hop, rdi lay ngau nhién tir d6 ra 4 san pham.

a) Tinh xé4c suat dé duoc 3 san pham loai A;
b) Gia str lay duoc mot san pham loai B va 3 san pham loai A. Nhiéu kha ning 14 san pham loai
B thudc hop nao? Tai sao?

Bai 15. Mot phan xudng c6 2 may ty dong: may I'san Xuét 45%, may II san xuat 55% sO san pham.
Ty 1€ phe pham tuong Ung cua cac nha may lan Iuot 13 0,1% va 0,2%. Chon ngau nhién ra mot
san pham cta phan xuong, tinh x4c sudt san pham dugc chon 1a phé pham.

Bai 16. Hinh dang hat cta ddu Ha Lan c6 hai kiéu hinh: hat tron va hat nhan, ¢6 hai gene g véi

hai kiéu hinh nay 1a gene trdi B va gene lan b,
Khi cho lai hai cdy dau Ha Lan, cdy con ldy ngiu nhién mot cach doc 1ap mot gene tir cdy bd
va mot gene tir cdy me dé hinh thanh mot cap gene. Gid st cdy bd va cay me dugc chon ngﬁu
nhién tir mot quan thé cac cay dau Ha Lan, & d6 ti 1é cdy mang kiéu gene bb, Bb tuong duong 14
40% va 60%. Tinh xéac suat dé cay con co kiéu gene bb

Bai 17. Trong mot ki thi t6t nghiép trung hoc pho thong, moGt tinh X ¢ 80% hoc sinh lya chon vao
t6 hop A0O (gém cac mén Toan, Vat Li, Hoa hoc). Biét rang , néu hoc sinh chon t6 hop A00 thi
xéc suét hoc sinh d6 d6 dai hoc 13 0,6; con néu hoc sinh d6 khéng chon t6 hop A0O thi xac sut
dé hoc sinh d6 dd dai hoc 12 0,7. Chon ngau nhién 1 hoc sinh cua tinh X da t6t nghiép trung hoc
phé théng trong ki thi trén. Biét rang hoc sinh da dd dai hoc. Tinh Xac suét dé hoc sinh d6 chon
t6 hop A00.

Bai 18. Gia st mot loai bénh ma ti 1é ngudi mac bénh 14 0,1%. Gia sir ¢ mot loai Xét nghiém, ma
ai mac bénh khi x€t nghiém cling ¢6 phan ng duong tinh, nhung ti 1¢ dwong tinh gia la 5% (tirc
1a trong s nhitng ngudi khong bi bénh c6 5% s ngudi Xét nghiém lai c6 phan ing dwong tinh).
Tinh xé&c suat khi mot nguoi xét nghiém phan tmg dwong tinh thi kha niang méc bénh cta nguoi
do6 1a bao nhiéu?

Bai 19. C6 hai hop dung cac vién bi ¢ cung kich thude va khdi lwong. Hop thir nhét co chira 4
vién bi do va 6 vién bi xanh, hop thir hai c6 6 vién d6 va 4 vién bi xanh. LAy ngiu nhién mot
vién bi tir hop thir nhat chuyén sang hop thir hai, sau d6 1y ra ngdu nhién mot vién bi tir hop
thur hai.

a) Tinh xéc suat:dé vién bi dugc 1dy ra tir hop thir hai 12 vién bi do.
b) Gia str vién bi lay ra dugc tir hop II 6 mau do. Tinh xac suét vién bi mau d6 thudc hop 1.
Bai 20. Mot nha may san xuat bong dén c6 ti 18 bong dén dat tiéu chuan 1a 80%. Trudc khi xuat
xuong ra thi truong mdi bong dén déu duoc qua kiém tra chét luong. Vi su kiém tra khong thé
tuyét dbi hoan hao, nén mot bong den tdt c6 xéac suat 0,9 duge cong nhan la tbt, va mot

75



bong dén hong co6 xac suét 0,95 bi loai bo. Hay tinh ti 1€ bong dat ti€u chuén sau khi qua khau kiém tra chat
luong san pham.

Bai 21. C6 boén nhom xa thu tip ban. Nhém thir nhit c6 5 ngudi, nhém thir hai c6 7 ngudi, nhom thir ba co 4
ngudi va nhém thir tw ¢6 2 ngudi. Xac sudt ban trang dich ciia mdi ngudi trong nhom thir nhat, nhom thir
hai, nhom thir ba va nhdm thir tu theo thir ty 12 0,8; 0,7; 0,6 va 0,5. Chon ngau nhién mot xa thi va xa thu
nay ban trugt. Hay xac dinh xem xa thu nay c6 kha ning ¢ trong nhom nao nhat.

Bai 22. Trong s6 bénh nhan & mdt bénh vién c6 50% diéu tri bénh A; 30% diéu tri bénh B va 20% diéu tri bénh
C. X4c suit dé chita khoi cac bénh A, B va C trong bénh vién nay twong mg 13 0,7; 0,8 va 0,9. Hiy tinh ti
1¢ bénh nhan dugc chita khoi bénh A trong téng sd bénh nhan da duoc chira khoi bénh.

Bai 23. Trong mot kho rugu $6 lugng ruou loai A va rugu loai B béng nhau. Nguoi ta chon ngéu nhién mot
chai ruou trong kho va dua cho 5 ngudi sanh rugu ném thir dé xac dinh xem day 1 loai ruou nao. Gia sir
mdi ngudi co xac suit doan dung 13 75%. Co6 4 nguoi két ludn chai ruou loai A va 1 ngudi két ludn chai
ruou loai B. Hoi khi d6 XAc sut dé chai rugu duge chon thudc loai A Ia bao nhiéu ?
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