GVLT : Dao Phuong Thio NOn-Tru-Cau - Hinh Hoc 12

MAT CAU, KHOI CAU

A — KIEN THUC CHUNG
1/ DPinh nghia

Tap hop cac diém M trong khong gian cach diém O cb dinh mot khoang R goi la mat cau tam O, ban
kinh R, ki higu la: S(O;R).Khi d6 S(O;R)={M |OM =R}
2/ Vi tri twong ddi ciia mat diém doi véi mit cau
Cho mat cau S (O; R) va mot diém A bat ki, khi do:
< Néu OA=R < AeS(O;R). Khi d6 OA goi la ban kinh mat cau. Néu
OA va OB la hai ban kinh sao cho OA=-OB thi doan thang AB goi la
mot duong kinh cua mat cau.
< Néu OA<R <> Anim trong mat ciu.
< Néu OA> R <> Anim ngoai mit cau.
= Khéi cau S(O;R) latap hop tit ca cac diém M sao cho OM <R/

3/ Vi tri twong ddi ciia mit phang va mit cau
Cho mat cauS (O;R)vamotmp(P). Goi d la khoang cach tir tam O cua mit cau dén mp(P) va H la
hinh chiéu cta O trén mp(P)=d =OH .

<& Néu d <R< mp(P) citmatcau S(O;R) theo.giao.tuyén la duong tron nam trén mp(P) cé

tam 1a H va ban kinh r = HM =+/R? —d? =§/R*~OH? (hinh a).

< Néu d >R < mp(P) khong cit mat'cau S(O;R) (hinh b).

<& Néud=R<mp(P) comot diem.chung,duy nhat. Ta n6i mat cau S(O;R) tiép xac mp(P).
Do do, diéu kién can va dudé mp(P) tiép xac véi mat cau S(O;R) la d (O,(P))=R (hinhc).

Hinh a Hinh b Hinh c

4/ Vi tri twong d6i cia dwong thang va mit cau
Cho mit cau S (O; R) va mot duong thang A . Goi H 14 hinh chiéu cuaO trén duong thangA vad =OH Ia
khoang cach tir tam O cua mat cau dén duong thang A . Khi do:

< Néu d >R < Akhong cit mat cauS (O;R).

< Néu d <R < Acit mat cau'S (O; R) tai hai diém phan biét.
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< Néu d =R < A va mit cau tiép xac nhau (tai mot diém duy nhat). Do do6: diéu kién can va du dé
duong thang A tiép xac véi mat cau lad =d (O,A) =R,
Pinh li: Néu diém A ndm ngoai mat cau S(O;R) thi:
< QuaAco vo sé tiép tuyén véi mat cau S(O;R).
<> Do dai doan thang ndi A véi cac tiép diém déu bang nhau.
< Tap hop cac diém nay la mot duong tron nam trén mat cau S (O;R).

5/ Dién tich va thé tich mat cau

. 9 ‘ 4
« Dién tich mat cau: |S. = 47R?|. « Thé tich mat cau: |V, = EﬂRs .

*MAT CAU NGOAI TIEP KHOI PA DIEN
1/ Cac khai niém co ban
<> Truc caa da giac day: 1a duong thang di qua tdm duong tron ngoai tiép cuada giac day va vudng
goc v6i mat phang chira da giac day.
= Bat ki mot diém nao nam trén truc cia da giac thi cach déu cac dinh cia da gide do.
<> Puong trung truc cia doan thang: 1a duong thang di qua trung diémicia doan thang va vudng goc
v6i doan thang do.
= Bat ki mot diém nao nam trén duong trung truc thi cachdéwhai damat cia doan thang.
<> Mt trung truc ciia doan thang: 1a mit phang di qua trung @iém cua doan thang va vuéng goc voi
doan thang do.
= Bat ki mot diém nao nam trén mat trung tryc thi cach'déuhai dau mut caa doan thang.
2/ Tam va ban kinh mit ciu ngoai tiép hinh(chép
<> Tam mit cau ngoai tiép hinh chéps 1a diém cach déu cac dinh cua hinh chop. Hay néi cach khac, né
chinh la giao diém | cua truc dwong tron.ngogi tiép mdat phang ddy va mat phang trung truc cia mét
canh bén hinh chop.
< Ban kinh: la khoang cach-il déh.cac dinh cua hinh chop.
3/ Cach xac dinh tdm va ban kinh mit cau cia mot sé hinh da dién co ban
a/ Hinh hp chir nhat, hinh |ap phwong.
- Tam: trang vai tam d8i xang cua hinh hop chix nhat (hinh 1ap phuong).
=Tamla | , latrung diém cua AC'. \ B’
- Ban kinh: bang.nira d6 dai duong chéo hinh hop

A D’ C
chi¥'nhét (hinh lap phuong). A\
L AC' N e —— A
= Ban kinh*\R = — i o, A" "
RN
// \\ | _
b/ Hinh ling tru ding cé day noi tiép duong tron. C AK:\&
Xét hinh lang tru ding AAA,...A.AAA,...A  trong d6 6 2 day il
! 2
AAA..AvaAAA.A nsitiép duong tron (O) va (0'). Luc do, P I I ——————— AN
mat cau noi tiép hinh ling try dung co: \ o, 0
- Tam: | véi | latrung diém cua OO" . T A
- Bankinh: R=1A =1A, =...=IA,.
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¢/ Hinh chép cé cac dinh nhin doan thing néi 2 dinh con lai dwéi 1 géc vudng.
- Hinh chop S.ABC c¢6 SAC =SBC = 90°. S
+ Tam: | la trung diém cua SC .

+ Ban kinh: R=%:IA=IB:IC,

- Hinhchép S.ABCD c¢6
SAC = SBC = SDC = 90°.
+ Tam: | la trung diém cua SC .

+ Ban kinh: R :%:

IA=IB=IC=1ID.

d/ Hinh chép déu.
Cho hinh chop déu S.ABC...
- Goi Olatam cua day = SO la truc cua day.
- Trong mat phang xac dinh bai SO va mét canh bén,
ching han nhu mp(SAO) , ta v& dwong trung truc caa canh SA

la A cat SA tai M vacat SO tai | = | Iatdm cua mat cau.

- Ban kinh:
SM  SI
5: ASMI [0 ASOA = —— = — = Ban kinh la:
Tacod 30 " SA Ban kinh la
2
R:IS:SM'SA=SA —lIA=IB=IC=..
SO 2SO0

e/ Hinh chép cé canh bén vudng goc véi mat'phang.day.
Cho hinh chép S.ABC... ¢6 canh bén SA'Lyday (ABC...) va day ABC... noi tiép duoc trong duong tron
tam O. Tam va ban kinh mat cau ngoai tiép.hinh chop S.ABC... duoc xac dinh nhu sau:
- Tirtam O ngoai tiép cifa duong,tron day, ta vé duong thing d vudng goc véi mp(ABC...) tai O.
- Trong mp(d,SA), ta dung,duong trung truc A cua canh SA, cit SAtai M , cit d tai | .
= | |a thm mit cau ngoai tiépshinh chop
va ban kinh R=1A=IB=IC=I1S=..
- Tim ban kinh;
Ta co: MIOB1ahinh chir nhat.
Xét AMARwubng tai M co:

2
RL Al = MI? + MA? = /AOZ+(S—2A] .

f/ Hinh chop khac.
- Dungtruc A cua day.

- Dung mit phang trung truc (a) ciia mét canh bén bét ki.

- (@)mA=1=1 latdm mjt cau ngoai tiép hinh chop.

- Ban kinh: khoang cach tir | dén cac dinh cua hinh chop.
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g/ Pwong tron ngoai tiép mot sb6 da giac thwang gap.

Khi xac dinh thm mit cau, ta can xac dinh tryc cia mit phiang day, d6 chinh la dudng thing vudng goc Véi
mit phang day tai tim O cuia dudng tron ngoai tiép day. Do d6, viéc xac dinh tdm ngoai O la yéu t6 rat
quan trong cua bai toan.

N7

Hinh vudng: O la giao Hinh chit nhat: O la giao A déu: O la giao.diém Cua 2
diém 2 duong chéo. diém cua hai duong chéo. duongitrung tuyén (trong
1l 1 Il
Il Il
n n °
0]

A vudng: O 1a trung diém A thuong: O la giao diém cua
cua canh huyen. hai duong trung truc cua hai

KY THUAT XAC PINH MAT CAU NGOAFFIEP HINH CHOP.

Cho hinh chop S.AA,...A (thea man diéwkién ton tai mit cau ngoai tiép). Théng thirong, dé xdc dinh
mat cau ngoai tié’p hinh chop ta thyc hién theo hai budc:

Buée 1: Xac dinh tAm.clia dudng tron ngoai tiép da giac day. Dyng A : tryc dudng tron ngoai tiép da
giac day.

Buwéc 2: Lap'mit phang trung truc (o) ctia mot canh bén.

Lic d6 : - Tam O'cita mit cau: Anmp(a) ={0}

Bén kinh: R = SA(=S0O). Tuy vao timg truong hop.

Liru: Ky ning xdc dinh truc dwong tron ngoai tiép da gidc day.
1. Truc dwong tron ngoai tiép da giac day: 1a duong thing di qua tim dudng tron ngoai tiép day va
vuong goc v6i mit phang day.
Tinh chit: YM € A: MA=MB =MC
Suyra: MA=MB=MC < MeA
2. Cac budce xac dinh truc:
- Budc 1: Xac dinh tim H cta dudng tron ngoai tiép da giac day.
- Bu6c 2: Qua H dung A vudng goc v6i mit phang day.
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VD: Mét s6 trong hop ddc biét

A. Tam giéc vudng B. Tam giac déu C. Tam giac bat ki
A A A
B / H / C B » #C B
\ "H C
H
A A A
S

3. Lwu y: K nang tam gidc dong dang

5 SO SM M
ASMO @6 51 ASIA= — = —
dong dang voi SA S| o

4. Nhin xét quan trong:
MA=MB =MC
M, S:
SA=SB=SC
5. Vi du: Tim tdm va ban kinh mit cau ngoai tiép hinh chop

= SM 1a truc dudng tron ngoai tiép AABC',

Dang 1: Chép c6 cdc diém cung nhin mét doan dwéi mét gocvudng.
Vi du: Cho  S.ABC: SAL(ABC) . Theo~. “de..” bai:
AABC 1. B
BC L AB(gt)
BC LSA(SAL(ABC))

—BC L (SAB) = BC £/ SB

Ta cé B va A nhin SC duwdi mgt géc vudng

= nén B va A cling nam trén mgt maticau céidwong kinh 1a SC.

Goi | la trung diém SC = 41a thm MGNT khoi chop S.ABC va ban kinh R=SI .
Dang 2: Chop c6 cac cgnh bén bang nhau. 8
Vi du: Cho hinh chép tam gide déu S.ABC .

+Vé SG L(ABC) thi Gla tdam duwong tron ngogi tiép AABC.

+ Trén mgt phang\(SGC), vé duong trung truc cia SC, dwong nay cat

SG tgil «thi | 1atammat cdu ngogi tiép S.ABC va ban kinh R=1S .

+ Ta co ASGCIT ASKI (g—g):gzgj r=SCSK _ ST
SK SI SG 2SG B

Dgng 3: Chop c6 mgt mat bén vudng goc vai day.

Vi du: Cho hinh chép S.ABC ¢6 day ABC la tam giac vudng tai A. Mat bén (SAB) L (ABC) va ASAB

déu. Goi H,M lan liot la trung diém cuia AB, AC |

Tacod M la tam dwong tron ngoai tiép AABC (do MA=MB=MC).

Dung d; 14 truc dwong tron ngogi tiép AABC (d, qua M va song song SH

).

a

S
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Goi G la tdm dwong tron ngogi tiep ASABva d, 14 truc duwong tron ngogi tiep ASAB, d, cat d, tgi
| = I 12 tdm mgt cdu ngogi tiép khai chop S.ABC
— Ban kinh R=SI . Xét ASGI — SI =+/GI*+SG* .

B - BAI TAP TRAC NGHIEM

DANG 1: TINH BAN KINH KHOI CAU

Cau 1.Cho hinh chép S.ABC ¢ SA‘: a SB = b, SC=cCy33 canh SA, SB, SC d6i.mot vudng goc.
Xac dinh ban kinh cua mat cau ngoai tiép hinh choép.

[,2 2 2 [,2 2 2 [,2 2 2
A a+;) +C. B aZ+b+c2 c a+:tg) +cC D. a+z) +C.

Cau 2. Mot khéi ciu co thé tich bang ?’ZT” Béan kinh R cua khdi cau do 1a

22

Cau 3. Cho bén diém A, B,C, D cung thudc mot mit cau va DA , DB , DC ddi mot vudng goc, G a
trong tim tam giac ABC , D' 1a diém thoa min DD’ =3DG . Mot dudng kinh ctia mit cau d6 1a
A. DD’. B. BC . C. AB . D. AC .

Cau 4. Cho khdi chép S.ABC c6 SA vudng goc véiemat,phing (ABC) va SA=a. Day ABC néi tiép
trong duong tron tam | ¢6 ban kinh bang™2a. (tham khao hinh v&). Tinh ban kinh mat cau ngoai
tiep khoi chép S.ABC .

S

A a5 . B. &3 c. a5 p, a7
3 2 2
Cau 5. Trong'mat phang (P) cho tam giac OAB cén tai O, OA=0B=2a, AOB=120°. Trén duong
thangudng goc véi (P) tai O lay hai diém C, D nam vé hai phia ciia mat phang (P) sao cho
tam giac ABC vuéng tai C va tam gidc ABD déu. Tinh ban kinh mat cau ngoai tiép tr dién

ABCD.
A. Saf. B. %. C. Saf. D. 3af.

Cau 6.Cho hinh chép S.ABC, cd SA vudng goc mit phang (ABC); tam gidc ABC vuong tai B . Biét

SA=2a, AB=a, BC= ay3. Khi d6 ban kinh R ctia mit cdu ngoai tiép hinh chop 1a.
A. 2a. B. 2a2. C. a. D. av/2 |
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Cau 7. Hinh chép S.ABCD c6 ddy ABCD la hinh thoi canh bang 1, BAD =60°, (SCD) va (SAD) ciing
vuéng goc véi (ABCD), SC tao véi (ABCD) goc 45°. Tinh thé tich khéi chu ngoai tiép khéi

chop S.ABC.
A A7 B. 27 . c. 27 D. 87
3 3 3

Cau 8.Cho hinh chép S.ABCD c6 ddy ABCD 1a hinh vudng canh bing 1. Mit bén SAB 13 tam giac déu
va nam trong mat phéng vudng goc voi mit phang day. Hoi ban kinh R ciia mat cau ngoai tiép
hinh chép S.ABCD bang bao nhiéu?

J 1 J

A R=YA B.R=—=. C.Rzﬂ. p. R=Y2,
4 J3 4

Cau 9.Cho hinh ling try ding ABC.A'B'C' c¢6 day ABC la tam gisc vuong tai A. Biét ring

AB = AA =a,AC =2a. Goi M 1a trung diém coa AC. Ban kinh maticAu ngoai tiép tir dién

MAB'C’ bang.
A _a\/g B —a\/i C.ad D _a\/g
. . . d. T
Cau 10.Cho hinh chop SABCD c6 tat ca cac canh déu bang a. Xéc dinh ban kinh mit cau ngoai tiép hinh
chop SABCD.
a a3 a2 a4
A —. B. —. C.—. D. —.
2 2 2 2

Cau 11. Cho hinh chép tam giac déu S.ABC c6 canh day bang a va mdi canh bén bang av/2 . Khi d6 béan
kinh mat cau ngoai tiép hinh chép S.ABCIa:
PNENEY g &6 c. a5 p. 38
5 4 5 5
Cau 12. Cho hinh chép S.ABC c6 SA=SB=SC =4, duong cao SH =3. Tinh ban kinh r cua mat ciu
ngoai tiép hinh chop S.ABC..
7 8

A r=2. B. r=-. C.r=—. D. r=3.
3 3

Cau 13.Cho tir dién SABC, day ABC latam giac vuong tai B v6i AB =3, BC = 4. Hai mit bén (SAB)
va (SAC) cung, vudng gée vai (ABC) va SC hop vai (ABC) goc 45°. Thé tich hinh ciu
ngoai tiép tir'dién SABC la:

125
AV~ m@_ B_V:25N§. y _125m\2 D.V:S”*/E_
3 3 C. 3 3

Cau 14. Cho hinh chop tr giac S.ABCD c6 day ABCD I1a hinh thang vuong tai A va B, AB=BC=a,
AD=2a, SA_L(ABCD) va SA=ay2. Goi E la trung diém cia AD.Ké EK 1 SD tai K.
Ban kinh mat cau di qua sau diém S, A, B,C, E, K la:

A.R:%a. B.Rzga. C. R=a. D.Rzga.

Cau 15.Cho hinh chép S.ABC, SA™ (ABC). Tam giac ABC vuéng tai A, SA= BC = 2a. Ban kinh mit
cau ngoai tiép khdi chop.
B &
,

A avz,

Cau 16. Cho hinh hop chit nhat ABCD.AB'C'D’ ¢6 AB=a, AD =2a, AA'=3a. Tinh ban kinh R cta mat
cau ngoai tiép tir dién ACB'D’

C. a. D. 2a.
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A R=2V8 B. R C. R D. R= .
4 2 2 2

Cau 17. Cho hinh chop S.ABCD c6 day ABCD la hinh chir nhat v6i do dai duong chéo bang Jia, canh
SA c6 d6 dai bang 2a va vuong goc voi mat phang day. Tinh ban kinh mét cau ngoai tiép hinh
chép S.ABCD ?

p 36 g, 236 c. a6 p, &6
2 3 12 4
Cau 18. Tinh ban kinh r ctia khéi céu c6 thé tich 1a V =367 (cm?).
A. r=3(cm). B. r=6(cm). C. r=4(cm). D. r=9(cm).
Cau 19. Mot hinh hop hinh chit nhat noi tiép mit cau va c6 ba kich thuée 1a a, b, ¢. Fffitbéan kinh cua
mat cau.
A. Va2 +b?+c?. B. \/2(a2+b2+c2).
’ 2 2 2
c Yo b+t D. L2+ bir et
3 2
Cau 20. Mot mat cau c6 dién tich 167 thi ban kinh mat cau bang
A. 242 B. 4 C. 2 D. 42
Cau 21. Tinh ban kinh mat cau tiép xtc vdi tat ca cac canh cua mét hinh 1ap phuong canh a.
A2 5. Y22 ¢ Y3, D. 2.
J2 2 2 2
Cau 22. Mt cdu (S) 6 dién tich bang 1007 (cm? ), thitce-bankinh la:
A. Bem. B. 4cm. C. 5cm. D. 3cm.
Cau 23. Cho hinh chép tam giac déu S.ABC e ddy. ABC 14 tam giac déu canh @, canh SA= 2a?:/§. Goi

D 1a diém d6i xtmg cia B qua €. Tinh ban kinh R ctia mit cau ngoai tiép hinh chép S.ABD..
AR:a39 BR:aB? CR:a35 DR:a39
: ot : - : - : -

Cau 24. Cho hinh chép tam gide déu S.ABC . Biét SA=a va ASB =90°. Tinh theo a ban kinh R ctia mat
cau ngoai tiép hinh ch6p.S.ABC .

2a4/3 a3 D. R=a/3

A R=2V3/ B.R= C.R="".

2 3
Cau 25.Cho hinhehép S:ABED c6 day hinh vudng canh 1, tam gidc SAD 1a tam gidc déu va nam trong
mit phang vudng goc voi mat ddy. Goi M, N 1an luot 1a trung diém ciia BC va CD. Tinh béan

kinh ‘R, ctia khéi cau ngoai tiép hinh chop S.CMN .

TR : o C.R 5 D. R g -

Cau 26. Chd'khdi tir dien OABC véi OA, OB, OC timg d6i mot vudng géc va OA=0B=0C =6. Tinh
ban kinh R ctia mat cau ngoai tiép t dién OABC.
A. R=33. B.R=2. C.R=3. D. R=42.

Cau 27.Cho hinh chép S.ABC c6 SA=SB=SC =4, duong cao SH =3. Tinh ban kinh r cta mat ciu
ngoai tiép hinh chép S.ABC.

A r=2. B.r—'. c.r=8. D.r=3.
3 3
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Cau 28. Cho tam gidc déu ABC canh a. Goi (P) la mat phang chira dudng thang BC va vudng goc véi
mit phiang (ABC). Trong (P), xét dudng tron (C) dudng kinh BC. Tinh béan kinh ctia mét cau
chira duong tron (C) va di qua diém A.
PNENES B. ay/3. c a3 p, a8
4 2 3
Cau 29. Cho hinh chép S.ABC ¢6 canh bén SA vudng goc voi day, AB = a2, BC =a, SC =2a va
SCA = 30°. Tinh ban kinh R ctia mit cau ngoai tiép tt dién S.ABC.
a\/3

AR=TE. B.R=a. C.R:%.d D. R = a/3.

Cau 30. Cho hinh chép S.ABCD c6 SA=SB=SC=SD= J5, ABCDnoi tiép duong tron cé ban kinh
r =1. Mt cau ngoai tiép S.ABCD c6 bén kinh 1a:
AL B. 2. c. i Dr
2 4 4 4
Cau 31. Cho hinh chép S.ABCD c¢6 day ABCD la hinh vudng canh a, eanh bén, SA*vudéng goc voi mat

phing déy, biét SB =a+/3. Khi d6 ban kinh mit cau thm A va'tiép xlc voi mét phang (SBD) la:

A.R:a\/g B. R=a. C.R-—a-2. p.R-a2l®.
5 J5 5
Cau 32. Tinh ban kinh R cta mit ciu ngoai tiép mot hinh 1ap phuongicé canh bang 2a.

A. R=23a . B. R=+/3a . C.R:%. D. R=a.

Cau 33. Cho lang tru ABC.A'B'C’' ¢c6 AB=AC'=a,BC = J§a. Canh bén AA’ =2a. Ban kinh mit cau
ngoai tiép tir dién AB'C'C bang
A a. B. \/2a. c. J5a. D. \/3a.

Cau 34.-2017]Cho hinh chép S.ABC.€6 SA=SB=SC =4, duong cao SH=3 Tinh ban kinh r cua mét
cau ngoai tiep hinh chop S.ABC.

A r=3. BN =2 cr=8 D.r="'.
1 r r 3 3
Cau 35. Ban kinh hinh cau tiép xtic vdi tat ca cac canh ciia mdt hinh 1ap phuong canh a la.
A Y22 B. & c. 2 p, &3
2 J2 2 2
Cau 36. Cho qua dia cau ¢6:dé dai duong kinh tuyén 30° Pong 1a 40m (cm). Do dai duong xich dao 1a:
A4\ e, B. 40 (cm). C. 80 (cm). D. 8073“ (cm).

Cau 37.Chohinh chop S.ABCD c6 day ABCD la hinh chit nhat, AB =a, AD =2a, tam giac SAB déu va
namitrong mit phang vudng goc voi day. Goi M,N lan luot 13 trung diém cac canh AD,DC.
TiAh ban kinh R cta mit cau ngoai tiép hinh chop S.DMN .

a~/39 av/102 a3l av39
A. 13 B. 5 C. ' D. 5
av/21

Cau 38.Cho hinh chop tam giac déu S.ABC ¢6 canh day bang & va canh bén bang . Goi h 14 chiéu

cao cua khoi chop va R 1a ban kinh mat cau ngoai tiép khoi chop. Ti so F bang:
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AL B. I c. L p. .
6 2 12 24
Cau 39. - 2017] Cho tir dién déu ABCD canh bang X. Mt cau tiép xtc voi 6canh cua tir dién déu ABCD
c6 ban kinh bang.
3x\/§ x\/f 3x\/§ 3x\/§

Cau 40.Cho hinh chép S.ABCDc6é SA=a; AB=BC =2a; ABC =120° va canh bén SA vudng goc voi mat
phéng day. Tinh theo d ban kinh mit cAu ngoai tiép hinh chép da cho.
a7 a7 a7 a7
A —. B. —. c.—. D. —.
2 4 3 5
Cau 41. Cho hinh chép SABC c6 day la tam gisc déu canh bing 6cmva SA =SB = SC = 44/3(cm) .Goi
D 1a diém dbi xtmg ciia B qua C . Khi d6 ban kinh mit cau ngoai tiép hinh.chép SABD bing
A. 5cm. B. 3J/2cm. C. J26¢cm. D. Xf37cm.

Cau 42.Cho hinh chép S.ABC c6 day ABC la tam giac vuong tai B va BA=BC =37 Canh bén SA=6
va vudng goc voi mat phang day. Ban kinh mat cau ngoai tiép/hinh ehop 1a?
36

A. 9. B.%. c. 6. D. 5
DANG 2: TINH DIEN TICH MAT CAU

Cau 43. Cho hinh lang tru dung ABC.A'B'C’ c6 ddy ABC la tamrgiac vuong tai A. Biét AB=AA =
AC =2a.Goi M la trung diém ciia AC “Dién.tich'mat cau ngoai tiép t dien MA'B'C’ bang

A. 2za’. B. 5rza’. C. 3ra’. D. 4ra®.
Cau 44. Cho hinh chép S.ABC c6 SA L(ABC), SA=2a. Biét tam gisc ABC can tai A ¢ BC=2av2,

cos ACB = % , tinh dién tich mit ¢au ngoai tiép hinh chop S.ABC.

657a’ 97 7a?

A S= B. S'=13za’. C.S= D. S=4zra’.

Cau 45. Cho hinh chép S.ABCD. ¢6 day ABCD la hinh chit nhat, AB =+/3a, AD =a, ASAB la tam giac
déu va nam trong mit phang vudng goc véi day. Tinh theo a dién tich S ctia mit cau ngoai tiép
hinh chép S/ABCD..

A. Se=57a’. B. S =10za’. C.S=4ra’. D. S=2za’.

CAu 46. Cho hinh lang tru luc giac déu c6 canh ddy bang aﬁ , canh bén bang 2a«/§ . Tinh dién tich mat
cau.ngoaitiép hinh lang tru da cho.

A. 27a’. B. 167a’. C. 8za’. D. 4za?.

Cau 47.Cathinh n6n dinh S cho truéc boi mat phang di qua truc SO ctia n6 ta dwge mot tam gidc vudng
can ¢o canh bén do dai béng a. Tinh dién tich cia mat cau ndi tiép hinh nén da cho.

A 2za?. B. gﬂ'az. C. 2;;(3+ 2J§)a2. D.
27z(3—2ﬁ)a2

Cau 48. Mot mit cau (S) c6 do dai ban kinh bang 2a. Tinh dién tich S, ctia mit cau (S),

167r 167 2

A S B. S, =4a’r. C. S, =8a’r. D. S, =16a’r.

Cau 49. Biét rang khi quay 1 dudng tron c6 ban kinh bang 1 quay quanh mot duong kinh cua né ta duoc 1
mit cu. Tinh dién tich mat cau do.
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A. 2p. B.p. C. 4p. D.gp.
Cau 50. Dién tich mt ciu ban kinh 2r 1a.
A. 4rxr?, B. 8xr2. C. 16xr?. D. %ﬂ'l’z.
Cau 51.Mit ciu ngoai tiép hinh 1ap phuong c6 canh bing 1cm c6 dién tich bang.
A 4?” cm? B. lcm?”, C. 3ren’, D. 1273 cm?.
Cau 52. Tinh dién tich mat cau ngoai tiép mot hinh lang tru tam giac déu c6 cac canh déu béng a.
77a’ 77a? 77a? 3ra’
T3 T T ~

Cau 53. Biét rang khi quay mét duong tron c6 ban kinh bang 1 quay quanh mot dudng kinh cia né ta dugc

mot mat cu. Tinh dién tich mat cau do.

A. . B.V=§7Z'. C. 2r. D r .

Cau 54. Cho tir dien ABCD c6 tam giac BCD vuodng tai C, AB vudfig go¢ vdi mit phang (BCD),
AB =5a, BC =3a va CD=4a. Tinh ban kinh R ctia mat cau ngoaitiép tt dién ABCD.
53 5. R 582 c r=2V2 p. R= V8
3 2 3 2
Cau 55. Cho hinh chép S.ABC c6 day ABC la tam giac vudng cantai dinh B. Biét AB=BC = a3,
SAB =SCB =90° va khoang cach tir A dén mat phang“(SBC) bing av/2. Tinh dién tich mat
cau ngoai tiép hinh chép S.ABC.
A. 167a’. B. 127a’. C. 8ra’. D. 2za’.
Cau 56.M6t mit cau (S ) ngoai tiép ttr dién déu canh a . Dién tich mat cau (S ) la.
3pa’ 3pa’

) B./3pa?. C. 6paZ’. .
2 8 P 4

Céau 57. Cho hinh chép S.ABCD..co daiy ABCD 1Ia hinh thoi canh a, ABC =60". Mit bén SAB la tam
gidc deu va nam trohg mat phang vudng goc voi mit phang day. Tinh dién tich S cua mat cau
ngoai tiép hinh chop S.ABCD.

A. R=

2 2 2 2
A s =178l B. s =% c. g1 D. 5=
12 3 36 9
Cau 58. Cho mat'eau (S )tam’ O ; duong kinh R . Khi d6 dién tich mdt cu la:
A“27zR?. B. gﬂ'Rz. C. 7R?. D. 4zR?.

Cau 59. Mathinh tru c6 ban kinh day bang /3, chiéu cao bing 2v/3 va goi (S) Ia mat cu di qua hai
dudng tron dy ctia hinh tru. Tinh dién tich mat cau (S).

A. 6\/§7Z’. B. 8«/67[. C. \/gﬂ' D. 24r.
Cau 60. Mot hinh cau c¢6 ban kinh bang 2 (m). Hoi dién tich cia mit cau bang bao nhiéu?

A. 87 (m?). B. 7 (m?). C. 4z (m?). D. 167 (m?).
Cau 61. Cong thuc tinh dién tich mat cau ban kinh R 12

A. S=%TER3. B. S=%TER2. C. S =4nR%. D. S =nR?%

Cau 62. Khinh khi ciu ctia Mong— gon-fie (Montgolfier) (ngudi Phap) nha phat minh ra khinh khi cau
dung khi néng. Coi khinh khi cau nay la mdt mat cau c6 duong kinh 11m thi dién tich cua mat
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khinh khi cau 1a bao nhiéu? (liy = =~ % va lam tron két qua dén chit s6 thap phan thu hai).

A. 380,29 (m?). B. 697,19(m?). C. 190,14(m?). D. 95,07 (m?).
Cau 63. Dién tich S cua mit cau ngoai tiép hinh lap phuong canh bang 2 1a

A. 127. B. 27+/3. C. 8743. D. 48r.
Cau 64. Cho khoi cau (S) c6 thé tich bang 367 (cm®). Dién tich mit cau (S) bing bao nhiéu?

A. 367 (cmz). B. 27x (cmz). C. 64r (cmz). D. 187 (cmz).

Cau 65. Cho khéi lang tru tam giac déu ¢ canh day bang a. Goc giita dudng chéo cia mit bén va day'ena
lang tru la 60°. Tinh dién tich mat cau ngoai tiép hinh lang tru do.
A. E7ta2. B. §na2. C. E7ta2. D. §7ta2.
3 3 9 9
Cau 66. Cho mit cau (S,) ban kinh R, mat cau (S,) ban kinh R,. Biét ring R, =2R,, tinhuti-€6 dién tich

mit cau (S,) va mit cau (S,).

A. 3. B. 2. C. 4. D.%.
Cau 67. Dién tich ciia mat cau c¢6 ban kinh R bang
A. 27R. B. 27R%. C. zR?. D. 47R?.
Cau 68. Tinh dién tich mat cau (S) khi biét nira chu vi duong tron Ién cua nd bang 47 .
A. S=32r. B. S=64r. A G S=8r. D. S=16x.
Cau 69. Goi R, S, V lan luot la ban kinh, dién tich va thé tich.cua khoi cau. Cong thirc nao sau day sai?
A.V=gnR3 B. S=7R? C.3V=SR D. S =4zR?

Cau 70. Cho hinh chop S.ABC c6 day ABC“la tam giae vuong tai B véi AB=a, BC = aV3. Canh SA
vudng goc voi mit phang day vé, SA = 2a+/3.Tinh ban kinh R ctia mit cAu ngoai tiép hinh chop
S.ABC.
A. R=4a. B. R=2a. C. R=a D. R=3a
Cau 71. Cho hinh chop S.ABCD ¢6 day la‘hinh chit nhat AB=2a, AD = a«/§, canh bén SA vubng goc
v6i mit phang day, goe giita duong thang SD va mit phang day bang 30°. Dién tich mit cau
ngoai ti€p hinh-ehop la.
2 2
L B. 4ra’. C. 87a?, p. 872
3 3
Cau 72. Cho hinh 'chépdéu S.ABCD c6 canh d4y 2a va canh bén av/6 .Tinh dién tich cia mit cAu ngoai
tiép'hinh ¢hop S.ABCD .
A. 187a’. B. 18a’. C. 9a’. D. 97a’.
Cau 73. Chohinh'chop S.ABC c6 ABC la tam giac vudng can tai B, AB=BC =2a, canh SA vubng géc
vO1 mat phéng (ABC) , SA= 2\/§a. Tinh dién tich mat cau ngoai tiép S.ABC theo a.

A. 167a°. B. 8za’. C. 64ra’. D. 4za®.

CAu 74. Cho hinh chép tam giac déu co canh day bang a va goc gitta mit bén va canh day 1a 60°. Hoi
dién tich mit cau (S)co tim O va tiép xtc véi cac canh bén bang bao nhiéu? (O 1a tim mat
day):

278’ g, 783 c. maN2. D. za’.

3 _ 2 3

DANG 3: TINH THE TiCH KHOI CAU

A.

A
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Cau 75. Cho hinh chop tam gidc déu S.ABC co déy bang 3a, goc giita canh bén va mat day bing 45°.
Thé tich khoi cau ngoai tiép hinh chép S.ABC bang.
3 4ra’~2
A. 4ra’y2. B. 4”2‘/5. C. 47a’\3. D. =~ 3\/_.
Cau 76.Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD 14 hinh vudng canh @, tam gidc SAB déu va nam trong mit

phang vudng goc v6i miat phang day. Tinh thé tich V' ciia khdi cau ngoai tiép hinh chop da cho.

3 3 3 3
A.V:@- B.V:4\/§ﬂ.a ] C,VI@, DlV:4\/§ﬂ-a ]
18 81 54 27

CAu 77. Cho hinh chép S.ABC c6 day la tam giac ABC déu, dudng cao SH v6i H nim trong A ABCva
2SH=BC, (SBC) tao voi mat phiang (ABC) mot goc 60° . Biét c6 mot diém O nam tréndduong

cao SH sao cho d(O;AB)=d(0O;AC)=d(O;(SBC))=1. Tinh thé tich khéi ¢au ngoai tiép hinh

chép da cho.
. 507 ), B3t . 2 ol
81 i o 48 81 162

Cau 78. Cong thirc tinh thé tich khoi cau ban kinh R la

A.V =4zR%. B.V:gﬂ'R?’. C.V:%ERS. D.V =zR®,
Cau 79. Cho khdi cau cé ban kinh R . Thé tich caa khdi cau do la

A.V:%ﬂ'R?’. B.V:%ﬂRz. C.V£47R? D.V:%ERS.
Cau 80. Thé tich cua khéi cau ngoai tiép bat dién déu c6 canh.bang=a-la:

A. ‘/2”"3 . B. ﬁgas . C. 8‘/53”6‘3 . D. ﬁga3

Cau 81. Cho hinh chép S.ABCD c6 SA_L(ABCD), day ABCD la hinh chir nhat, AB=a, AD =2a, géc
gitta duong thang SC va day bang 45°. Tinh theo a thé tich V cuaa khéi cau ngoai tiép hinh
chop S.ABCD

3 3 3
A.V:@. B.Vzlo%a. c:.vz‘r”;a . D. V = /6za’.
Cau 82. Khéi cau (S) co dién tiehmit cau bing 167 (dvdt). Tinh thé tich khdi cau.
A. Bz’gﬁ(dvdt). B. 32’;‘/5(@&). C. %Tﬂ(dvdt). D. %Tﬂ(dvdt).

Cau 83. Quay mét miéng,bia‘hinh tron ¢ dién tich 167a® quanh mot trong nhitng dudng kinh, ta dugc
khéi tron xoay.co thé tich 1a
A @ﬂf B. g7ra3 C. %ﬂas D. %ﬂ'aa
3 3 3 3
Céau 84. Chohinh chép S.ABCD c6 ddy ABCD la hinh vudng canh bang a, SA vudng goc véi day. Biét
SC ‘tao v6i mit phang (ABCD) mét géc 45°. Tinh Thé tich V ctia khéi ciu ngoai tiép hinh

chop S.ABCD.
2 3 4 1
A.V=—na". B.V=na’. C.V=—ma". D.V==na’.
3 3 3
3
¢au 85. Ban kinh R cia khdi ciu c6 thé tich V = 278 |a:
A 7a, B. R=2a_ c. R=2\2a, D. \2a.

Cau 86. Cho hinh ling try tam gidc déu ABC.A'B'C’c6 d6 dai canh day bang a va chidu cao bang 2a.
Tinh thé tich V ctia khoi cau ngoai tiép hinh lang tru ABC.A'B'C'.
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3 3 3 3
AV :—32@[& . B.V =—32J§”a . C.V = 8*/3;”3‘ . D.V =—32*/§”a .

Cau 87.Cho hinh Chop S.ABC co6 day ABC la tam giac déu canh bang 1, mat bén SAB la tam giac deu va
nam trong mit phang vudng goéc v6i mit phang day. Thé tlch khéi cdu ngoai tiép hinh chép

S.ABC la.
B 57[\/E c 47z\/§ b 57r\/]3
- 54 C27 8
Cau 88.Cho hlnh chép S.ABC c6 day ABC la tam giac déu c6 canh bang 1, mat bén SAB la tam Giac déu
va nam trong mit phing vudng goc véi day. Tinh thé tich cua kh01 cau ngoai tiép hinh chopyda

A 27
3

cho.
5r 5157 437 5,157
V=22, V= . Vo= . V= .
AV=3 5 54 c 27 A 18

Cau 89.Cho hinh 1ap phuong ABCD.AB'C'D’ ¢6 canh bang 2. Goi Vy, V,, V; 14n Iugtia, thé tich cta khéi
tru ngoai tiép, khdi cau ndi tiép, khdi cdu ngoai tiép hinh 1ap phuorgy, ABCD.AB'C'D’. Tinh gia

V,
trj P= 1+, :
1 v,
—& B. P —ﬂ CcP= ﬁ D. P —4_\/5
| 3 - : ) : : 3 : 3
Cau 90. The tich cta khoi cau co ban kinh bang a la:
3

A.V =27a’ B.V =rza’ C.V= dra . D.V =4ra’

Cau 91. Cho hinh lang try dung ABC.A'B'C’ co/ddy ABCla tam giac vuong tai A. Biét AB= AA =
AC =2a. Goi M la trung diém cua’ AC.. Thé tich khoi cau ngoai tiep tir dién MA'B'C’ bang

3 3 3 3
A. 5*/‘?"’1 . B. */E;’a . . 4’;6‘ . D. \/3_’;za .

5 . \ 4 . . .
Cau 92. Mot hinh cau ¢6 thé tich bang ?ﬂ ngoai tiép mdt hinh 1dp phuong. Thé tich cia khoi lap phuong

d6 la
83 8 a3
A —. 1. L= D. ——.
9 y 3 2
Cau 93.Mit cau. (S) céidién tich bang 207, thé tich khéi cau (S) b
A. 4”;/5. B. 2075, C. ZOT” D. 20’;‘/5.

Cau 94.~“Cho hinh chép S.ABCD c6 SAL(ABCD), ddy ABCD la hinh chir nhit, AB=a, AD =2a, gdc

gitta,daong thang SC va day bang 45°. Tinh theo @ thé tich V cua khdi cau ngoai tiép hinh

chép S.ABCD.

107a° 5V107a’
3 B.V=—-7—r.

Gau 95. Cho hinh nén (N) c6 goc ¢ dinh bang 60°, do dai dwong sinh bang a. Dy hinh cau

57a’

AV = c.V=+6ra’. D.V =

(S)), (S,). (S;)es (S,)s-.-théa man: (S,) tiép xtic voi mit ddy va cac dudng sinh ctia hinh
non (N); (Sz) tiép xtic ngoai véi (Sl) va tiép xtic v6i cac dudng sinh clia hinh nén (N); (S3)
tiép xtic ngoai véi (S,) va tiép xtic véi céc dudng sinh ciia hinh nén (N ). Tinh tong thé tich céc
khéi cau (S,), (S;), (S;),.s (S,),-.. theo a.
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3 3 3 3
A 723 g, 783 c. 7N p, 2173
48 16 52 52
Cau 96. Mot khdi cau ¢ ban kinh 2R thi c6 thé tich V bing bao nhiéu?
3 3 3
A.V=32’;R . B.V:24gR . C.V =4nR? D. v = 4TR°

Cau 97. Cho hinh chop S.ABCD c6 day 1a hinh chir nhat, AB = ay/3 va AD=a. Puong thang SA vuéng géc
voi day va SA=a. Thé tich caa khdi cau ngoai tiép hinh chép S.BCD bang

37ra3\/§ B 37ra3\/§ c 57ra3«/§ D 57ra3\/§

T : g e YR

Céu 98. Nguoi ta ché tao ra mot moén do choi cho tré em theo CéC cong doan nhu sau: Tméc tién, ché tao ra
mét hinh nén tron xoay ¢6 goc ¢ dinh la 2 =60° bang thuy tinh trong sudt. Sau do'dat hai qua
cau nho bang thuy tinh c6 ban kinh 16n, nhé khac nhau sao cho hai maticau tiepxuc véi nhau va
deu tiep xuc véi mat nén, qua cau lon tiep xdc vai ca mat day caa hinh non(hinh ve).

A.

Biét rang chiéu cao ctia hinh nén bang 9em+Bo qua bé day cua cac 16p vo thiy tinh, tong thé

tich ctia hai khdi cau bang
A. %cms. B. %cm? C. 4()T”cm?’. D. 38Tﬂcms.

Cau 99. Mot khéi cau ban kinh 6dm ngudi ta cit bo hai phan cua khdi cau bang hai mit phang (P) va
(Q) song song v&i nhau,(thm ctia khoi cdu ndm giita hai mat phang (P), (Q)), biét mat phang
(P)cach tam 3dmiva mat phang (Q)cach tdm 4dm dé lam mét chiéc lu dung nudc. Tinh thé

tich eua chiéc lu.

A. @ﬂ' B. @ﬂ' C. @ﬂ'. D. @ﬂ'.

3 3 3 3
Cau 100.Lho hinh chop S.ABC, ddy la tam giac vudng tai A, AB=3, AC=4. SAvudng goc vai day,
SA = 2./14. Thé tich V cua khdi cau ngoai tiép hinh chép S.ABC Ia.

A.vJ%’T. B.V =367. C.V =8lr. D.V=¥.
CAu'101. Thé tich V ciia khéi ciu ¢ ban kinh R =4 bang

A.V =367. B.V:@. C.V =64r. D.V =487.
Cau 102. Thé tich ctia khdi cau c6 ban kinh bang a la

A.V:47;a3. B.V =4ra’, C.V =272’ D.V = za®.
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Céau 103. Cho hlnh chop S.ABC co6 day ABC la tam gidc déu canh bang 1, mat bén SAB la tam gidc deu
va nam trong mit phing vudng goc véi mit phing day. Tinh thé tich V' cua khdi cAu ngoai tiép

hinh chop da cho.
A.V=5\/l_5”. B.v=2F. C.V=5\/1_5”. D.V=4\/§ﬁ.
18 3 54 27
Cau 104. Cong thirc tinh thé tich V' cua khéi cau c6 ban kinh bang R 14
s 5 V = ﬂ7rR2 V = ﬂ7rR3
A.V=7nR B.V =4zR C. 3 D. 3

Céau 105.Cho hinh hop ABCD.A'B'C'D’ noi tlep hinh try cho trudc, khoang cach tir tam hinh tru dén
(ABB'A’) la 3, goc giita DB’ va (ABB A’) bang 30°. Biét ban kinh hinh tru bang 5, ti s6 thé
tich khdi hop va khéi cau ngoai tiép hinh hop 1a?

12
A.£. B. 10 C.@. D.@.
ar 3 ar 3T

Cau 106. Cho hinh chép S.ABCD c¢6 day 1a hinh vudng canh biang a. Canh bén SA vudng goc voi mat
ddy va SA=a~/2 . Tinh thé tich khéi ciu ngoai tiép hinh chop .S.ABCD theo a.
8rai2
7
Cau 107. Cho mait cau (S) tam O va cac diém A, B, C nam/trén mit cau (S) saocho AB=3, AC=4,
BC =5 va khoang cach tir O dén mat phang (ABC) bang 1. Thé tich ctia khdi cau (S) bang
A. 7*/5_1”. C. 20‘3{5”. D. 29‘/65”.

Cau 108.Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD 1a hinh yudng canh @ va SA=2a, SAL(ABCD). K¢ AH
vudng goc voi SB va AK vudng goewdi SD . Mit phing (AHK) cit SC tai E . Tinh thé tich
khéi cau ngoai tiép ABCDEHK .
2 2 2
A. £7za3. B. i na’, C. iaﬁ D. £a3.
3 3 3
Cau 109. Mot khdi cau ¢ ban kinh 5dm , nguoi ta cat bo hai phan phia trén va phia dudi khdi cau bang

A. gﬂ'as. B. 8za®. C. D. 4rad.

B. ABD.

hai mat phangvaéng goc V6i ban kinh va cach tam bang 3dm dé 1am chiéc lu dung nuée. Thé
tich chiéc lu'dung nudc 1a:

100 3 3
A —z(dm?). B. 132 z(dm’). C. 437(dm?). D. 41z(dm®).
) (dm?) (dm®) (dm”)
CAau 110. Khdi'ciu ¢6 ban kinh R co thé tich 1a
Al gnRz. B. %nR3. C. 4nR?. D. nR®.

CAu 111. Treng khong gian véi hé truc toa do Oxyz , cho A(L2;3);B(4;2;3);C(4;5;3). Dién tich mit cau

nhan duong tron ngoai tiép tam giac ABC 1am dudng tron 16n 1a:

A. 9r. B. 36rx. C. 18~x. D. 72r.
Cau 112. Thé tich cua khoi cau cé dién tich mat ngoai bang 367 .
A. 367 B. Z c.Z D. 97
9 3
Cau 113. Khdi cau ban kinh R =2a c6 thé tich la:
3 3
. 8”3& . B. 1672’ C. 32;[& . D. 6za’.
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Cau 114.

Cau 115.

Cho hinh chép S.ABCD c6 ddy ABCD la hinh vudng canh @, tam gidc SAB déu va nim trong
mat phang vuéng gdéc voi mat phang day. Tinh thé tich V cta khoi cau ngoai ti€p hinh chop da
cho.

43ra’ 72178 437 721ra’
V= . B.V=—r-—. C.V= : D.V=——F—.
27 18 81 54
Cho hinh ch6p S.ABCD c¢6 day ABCD Ia hinh vudng canh a, tam giac SAB déu va nam trong
mdt phang vudng goc vdi day. Tinh thé tich khoi cau ngoai tiep khoi chop SABCD .
A. 7—\/ﬁﬂag. B. 7—\/Z7Z'a3. C. 7—\/ﬁ7za3. D. 49\/ﬁ7za3.
54 162 216 36

CAu 116. Cho hinh chép tir gidc déu c6 tit ca cac canh bang 5\/5 CM. Tinh thé tich V cia khdi cad ngoai

tiép khdi chop trén.

A.V:Z—:ZO cm?. B. V =100z cm?,
C.V= 503?” cm®. D.V= 125\3/5” cm’ .
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