GV : Dao Phuwong Thdo

CHUYEN DE 2

A — Ly thuyét can nhé

GIOI HAN HAM SO

Gidi han hiru han

Gidi han v6 cue, gidi han & vo cuc

1. Giéi han dac biét:

lim x= Xy s
X—)X0

lim c=c (c: hing sd)
X—)X0

2. Dinh li:
a) Néu lim f(x)=L

X—)Xo
lim g(x)=M
X=X,
thi: lim [f(x)+g(x)]=L+M
lim [£(x)-g(x)] =

lim [£(x).9(9]=

0

lim 10 _ L im0
x—%, 9(X)
b) Néu f(x) >0va lim f(x)=L
X—)XO
thi L>0va lim /f(x)=+L
X—)Xo
c) Néu lim f(x)=L
X—)X0
lim |f(x)|=IL|
X—)Xo

3. Gi¢i han m{t bén:
lim f(X)=L<
X—)X0

lim f(x)= lim f(x)=L

X=Xy X—X%,"

va

thi

1. Giéi han dac biét:

lim xk:+oo; lim xX=]%® nequhAaU
X—>+a0 X—>—00 —o0 ned k led
lim c=c; l[im i:O
X—>+too X—)iooX
1 1
lim ==-o0; [im == +o0
x—0" X x—0" X
1 1
lim == lim = =+
Xx—0~ |X| x—>0*|X|
2. Pinh li:
Néu lim f(x)=L=0va I|m g(X) = oo thi:
X—)X0 Xo
+o0 nea L vadim g(x) cumgdaéa
lim f(x)g(x) = %

—o nea L vadim g(x) traiidaé
X=X,

X=Xy

0 neé lim g(x) =+
f( ) X=X,
lim =J+oo neg lim g(x) =0 vad..g(x) >0
x—X, g(X) XX,
—oo neg lim g(x)=0 vad..g(x) <0
X—)X0

: . A , A 1 0
* Khi tinh gidi han c6 mot trong cac dang vo dinh: 0

, 2, 00—, 0.00 thi phai tim cach khir dang vo dinh.
o0
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DANG 1: TINH GIOT HAN DANG BANG DINH NGHIA HOAC TAI MOT
PIEM

Phwong phap: i o ,

+ Str dung dinh nghia chuyén gigi han caa ham s6 vé gidi han ctua day so.

+Néu f(x) 1a ham sé cho bai mot cong thic thi gid tri gici han bang  f(x,)

+ Néu f(x) cho bai nhidu cong thire, khi d6 ta st dung diéu kién dé ham sé c6 gisi han (
Gidi han trai bang gigi han phai).

X3 +2x2 +1

Cau 1. Chon két qua dung trong céc két qua sau cua Iimlﬁ la:
x>-1 2x° +
A. 2. B. —1. C.l. D. 2.
2 2
3 - N
cau2. lim 2" ping:
x>-23X° 4+ X+2
A —0,. B. —E.. C. E' D. +o0.
4 4
A N . N Ly X+1 3 . -
Cau 3. Tim gidi han ham so IIrT}—2 bang dinh nghia.
X—. X_
A. 4o B. —0 C. -2 D.1
Cau 4. Tim gi6i han ham sé |in;(x3 +1) bang dinh nghia.
A. 4+ B. —© C.9 D.1
Cau 5. Tim giéi han ham sé |in11—“x+31‘2 béng dinh nghia.
X—>! X_
A. +0 B. —© C. -2 D. %
N . ., - . - X+3 N . -
Cau 6. Tim giéi han ham so lim <2 bang dinh nghia.
X—>+00 X_
A. +0 B. —© C. -2 D.1
2
Cau 7. Tim gi6i han ham sé lim ZX—’;” bing dinh nghfa.
X—>—00 X+
A. +0 B. —© C. -2 D.1
~ - .- \ L. 3X+2 . . -
Cau 8. Tim gidi han ham so |II’T11 1 bang dinh nghia.
X! X_
A. 4+ B. —© C.5 D.1
3 o 4x* = 3x o
Cau 9. Chohamso f(x)= - . Chon két qua dung cua lim f(x):
(Zx—l)(x —2) x-2
A.E. B.ﬁ. C.E. D.Q.
9 3 9 9
Cau 10. Tim gi6i han ham sb |irr3—“x+24_2 bing dinh nghfa.
X—> X




GV : Dao Phuwong Thdo

A. 400 B. % C. -2
Cau 11. Tim gisi han ham s lim 4;‘ ‘13 bing dinh nghia.
A. 400 B. —» C. -2
Cau 12. Tim gisi han ham s lim ?;X ‘21 bing dinh nghia.
A. 40 B. —» C. -2
Cau 13. Tim gi¢i han ham sé m% bing dinh nghia.
A. +o0 B.5 C. -2
Cau 14. Tim gici han ham sé lim (2X—+x1)“ bing dinh nghia.
A. 4o B. —» C. -2
Cau 15. Tim gigi han ham s lim ™ 2+1 bang dinh nghia.
A. 400 B. —» C. g
Cau 16. Tim gii han ham s6 Xllrpw(xz +X—1) bing dinh nghfa.
A. 4o B. —» C. -2
Cau 17. Tim gi6i han ham sé lim —— =% bing dinh nghia.
s \/(x“ +1)(2— X)
A. 40 B. —» C.0
Cau 18. Tim gidi han ham sé Xllrrll% bang dinh nghia.
A. 4o B. —» C. -2
. .  XP—X+1 .
Cau 19. Tim gidéi han ham so A= lemﬁ bang dinh nghia.
A. 40 B. —» C. %
Cau 20. Tim gii han ham sé B = lim 227 **L pine dinh nghia.
H% sinx+1
A. 40 B. — C. 4‘/?6
Cau 21. Tim giéi han ham sé C = m% bang dinh nghia.
A. +o0 B. —o C. ¥2+1
Cau 22. Tim gidi han hamsé D = Iim@ bang dinh nghia.

x—1 X—2
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A. + B. — C. -2 D. -3

Céau 23. Tim gi6i han ham sé A= lim — "~ bing dinh nghia.
x>2 X"+ X+4
A. 40 B. — C. —% D. 1

sin% 2x —3cos X

Cau 24. Tim gi6i han ham sé B = lim " bang dinh nghia.
M an x
6
A. +0 B. —© C. ﬁ—g D.1
4 2
[oy2 _ _3f .
Cau 25. Tim gisi han ham s C =1im 2X ’3‘*21 . 2X+3 ping dinh nghia.
X—>. X J—
A. 400 B. —» C. #-% D. V2-3%5
Cau 26. Tim gidi han hamsé D = IimM bang dinh nghia.
-1 33x+1-2
A. +0 B. —© C. —% D.0
x*—3 khi x>2

. Chon két qua dtng cua lim f (x):
o1 Khi x<o CNonketquading cia lim f (x)

A. 1. B.0. C. 1. D. Khong ton
tai.

Cau 27. Chohamsé f (x) :{

x*+ax+1 khi x>2

Cau 28. Tim a dé ham s6 sau c6 gigi han khi x —2 f(x) = :
2x*—x+1 khi x<2
A. + B. —© C. % D.1

Sax? +3x+2a+1 khi x>0

1+ X+X>+x+2 khi x<0

A. + B. — C. g D.1

Cau 29. Tim a dé ham sb sau c6 giéi han tai x=0 f(x) :{

Sax?+3x+2a+1 khi x>0

1+ Xx+X2+x+2 khi x<O
J2

Cau 30. Tim a dé ham sb. f(X) :{ c6 gigi han tai x —0

Cau 31. Tim a dé ham s

) .
| f(x):{x raxtl  khi x>1 o i han Khi x 1.

2x?*—x+3a khi x<1
1

A. +o0 B. —o C. oy D.1
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DANG 2: TINH GIOT HAN DANG VO PINH %

1.L=lim P V6i P(x), Q(x) 1a cac da thirc va P(Xo) = Q(Xo) =0

X% Q(X)
Phan tich cd tiz va mdu thanh nhan tiz va rit gon.

Chay:
+ Néu tam thac bac hai ax®+bx+c c6 hai nghiém X, X, thi ta luén c6 su phén tich

ax’ +bx+c=a(x—x)(x—X,).
+a"-b"=(a-b)@"*+a"b+..+ab"*+b"")

2. L= lim Pk V6i P(x0) = Q(Xo) = 0 va P(x), Q(x) la céc biéu thic chira ciin ciing bac

X—>Xo Q(X

Sur dung cac hang dang thike dé nhan lirong lién hop ¢ tir va mau.
Cac lwong lién hop:

+ Wa-vb)a+vb)=a-b
, Ga+ib)iEa® #3ab +3b?)=a-b
+ a-Yo)at +Yam b +..+ Yb ) =a-b

3.L=lim Pk V6i P(x0) = Q(xo) = 0 va P(x) 1a biéu thirc chira cin khéng dong bac

X—=%g Q(X)
Gia sir: P(X) = gu(x) — Yv(x) voli glu(x,) = gv(x,) =a.
Ta phan tich P(x) = (gfu(x) —a) +(a-gv(x)).

Trong nhiéu truwong hop viée phén tich nhw trén khong di dén két qua ta phai phan tich

nhu sau:  Qfu(x) —gv(x) = (Gu(x) —m(x)) - (@V(x) —m(x)), trong d6 m(x) —>c.

2
Cau 1. Chon két qua dang trong cac két qua sau cua "ml)(2+3—2)(;1 la:
X== X+
A —o. B. 0. c.%. D. 4.
3 2
Cau 2. Tim gisi han A=lim* X *2
x>l X —4x+3
A. +o0 B. —o0 C. g D.1
4 2
Cau 3. Tim giéi han B=lim XX +4.
X—>2 X°—8
A. 400 B. —oo C. -% D. 1

3 M_ 4
Cau 4. Tim gisi han C = ljm &%) —(=4%)"

x—0 X

A. + B. —0 C. —% D. 25
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Cau 5. Choham s f (x)= x_3

. Gia tri ding cua lim f (x) la:

,'xz_g x—3"
A. —.. B. 0.. c. 6.
Cau 6. Tim gii han D = lim (L+x)A+2)A+3x) -1 .
X—> X
1
A. oo B. —© C. —E
A N . o x"-1
Cau 7. Tim gidi han A:Img 1 (mnel*) :
X—>! X —
n
A. +oo B. —0 C. —
m
cau&'nmgwnmnsznqiliﬂif(nemﬁa¢0):
X—> X
a
Cau 8. Tim gigi han A= Iim—‘leaX_1 vai ab=0
—0 Y1+ bx -1
A. 100 B. —oo c. am
bn
3 4 —
caw.ﬂmgwnmnszmgw*“*ﬁ*ﬁ*ﬁ*7x]WMim%¢o;
X—> X
A. +o0 B. —o c.g=2_b,2
4 3 2
B :Z+£+z
4 3 2
2_
Cau 10. Tim giéi han A= lim 2% —2X*+2 .
-2 X —3X—2
A. +oo B. —o C. %
4_
Cau 11. Tim giéi han B =lim X ~>X*2 .
x-1 X° +2X—3
A. +o0 B. —oo C. =
Cau 12. Tim gi6i han C = Iim—"22X+3_X :
>3 X —4X+3
A. +o0 B. —oo c.—%
Ix+1-1

Cau 13. Timgidi han D =lim———:

=0 42x+1-1
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A. 4+ B. —o0 C. %
3 J— —
Cau 14. Tim giéi han E = lim N2XZ1-VX+2 .
o7 Y2x+2 -2
A. 4+ B. —o0 C. _—8
27
Cau 15. Tim giéi han F =lim Y@+ DEx+D(@x+1) -1
X—> X
A. 4+ B. —o0 C. %
3
Cau 16. Tim gi6i han M =lim i+ 4X 2\/1+6X :
X—> X
A. +oo B. —© C. =
Cau 17. Tim gi6i han N =lim YL+ ax — Y1+ bx :
X—> X
A. oo B. —w c.2-
m
Cau 18. Tim gi6i han G = lim Vi+ax¥l+bx-1.
X—>! X
A. +o0 B. —w c.2-
m
1+mx)" —(1+nx)"
Cau 19. Tim gi¢i han V = Iing( ) 2( ) ;
x> X
A. +oo B. —o0 C.
mn(n+m)
2

Cau 20. Tim gidi han K = |in‘1|

(1_X)nfl

1

A. +oo B. —0 C. =
n!

(\/1+ X2 +x) —(\/1+ X2 —x)
Cau 21. Timgigi han L= Iirrg :
X—> X
A. +o0 B. —© C. 2n

2_
Cau 22. Tim gidi han A= Iimw :
x—2 X°—8
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A. + B. —©
Cau 23. Tim gigi han B=1im
A. 40 B. —o
Cau 24. Tim gigi han C =lim

A. +o0 B. —x©

Ix+1-1

Cau 25. Tim gidi han D =lim——— :

0 2x+1-1

A. o0 B. —©

X' =3x*+2
ol X3 42x-3

J2x+3-3

o3 X2 —4x+3

C.

Cau 26. Tim gidi han F =lim

x—0

A. +oo B. —© C.
_ 3
Cau 27. Tim gi¢i han M =Ilim VL+ 4x - 31+ 6x :
x>0 1-cos3x
A. +o B. —© C.
Cau 28. Tim gii han N =lim UL+ ax Y1+ bx ;
o0 J1+x -1
A. +o B. —© C.
1+mx)" —(1+nx)"
Cau 29. Tim gigi han V = Iim( ) ( ) :
=0 J142x —1+3x
A. +o B. —© C.
" (o)) 19
Cau 30. Tim gigi han K =1lim —
x—1 (1—X2)
A. +oo B. - C.

JAx+1-32x+1 |

Cau 31. Tim gi6i han A= Iirrg
X—> X

ol

w| -

Y@x+D)@Bx+1)(4x+1) -1

S| ©

o~

2(an—bm)

mn

2(an—bm)

mn

. mn(n—m)
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A. +o0 B. —wo

Cau 32. Tim giéi han B = lim Y2X*5=3 .

oL YBx+3-2

A. +o0 B. —wo

w|

w|

Yox+3+32+3x

Cau 33. Tim gi6i han C = lim
o1 x+2-1

A. +oo B. —©
Cau 34. Tim giéi han D = lim X YX*+2 .
=2 x— 33X +2
A. +oo B. —©

Cau 35. Tim gigi han A=Ilim

x—0 )(2

A. +oo B. —©

w|

w|

J1+2x —=31+3x

NS

Cau 36. Tim gidi han B = lim

J5+4x —37+6x

x> x4 xP—x-1

A. 40 B. —w©

w| s

D.0

o
|
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DANG 3: TINH GIOI HAN DANG VO PINH =
o0

Phwong phap:

L= lim gEX; trong d6 P(x),Q(x) — oo, dang nay ta con goi la dang vo dinhg.
X—>to0 X o0

v6i P(x), Q(x) la céc da thirc hoac céc biéu thirc chia can. ’
— Néu P(x), Q(x) la cac da thuc thi chia ca tir va mau cho luy thira cao nhat cua x.

— Néu P(x), Q(x) c6 chira can thi c6 thé chia ca tir vd mau cho luy thira cao nhat caa x hoic

nhan luong lién hop.
Tuong tu nhu cach khir dang vo dinh & day s6. Ta can tim cach dua vé c&c gidi han:

+ lim x* =+ ; lim x**" =400 (—0).
X—>+o0 X—>+00
(x—>—x) (x—>—)

+ lim Ln:O (n>0;k#0).
ey X

£ 1im £ (X) =400 (—o0) > lim —— =0 (k £0).
X—>Xg X—>Xg

f(x)
Cau 1. lim bang:
x>0 3X + 2
A. 0. B. 1. C.%. D. +oo.
4
Cau 2. Gia tri dang cua lim X4+7 la:
X0 XU 41
A. -1, B. 1.. C. 7. D. oo,

_ 2
Cau 3. Tim gioi han C = lim 2X=Y3X +2 .

x>0 By 4 X2 +1

A. 40 B. —o C. % D.0
2— N
Cau 4. lim 2x 21 bang:
X—0 _X
A -2. B. —1. C.l. D. 2
3 3
. x*+1 .
Cau 5. Chohamso f(x)=,/=————— . Chon két qua ding cta lim f(x):
2X"+Xx°-3 X0
A.l. B.Q. C.0. D. +o0.
2 2
Cau 6. lim —%_ ping:
= J2x? +3
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3 4 6
Cau 7. Tim gi6i han D = lim Y2 X £X .

A. +o0 B. —0 C.

Cau 8. Chohamso f(x)=(x+2) /4X;211.Chon két qua dung cua lim f(x):
Xt +x% + X420

D.1

w| s

A. 0. B. % C. 1. D. Khéng ton

tai.
2_ N
Cau 9. lim XX x+3 bang
o 2x|-1
A. 3. B. —. C. 1. D. +o0.
2

A A . 1 L 1A , o x* +8x 5

Cau 10. Chon ket qua dung trong céac ket qua sau cia lim — 5 la:
x40 X7 4 2X" + X+ 2
A -2 B 2. c. -4 p. 2,
5 5 5 5

Cau 12. Tim gigi han E = lim (VX* =x+1-X) :

A. +o0 B. —o C. —% D.0
Cau 13. Tim gioi han F = lim X(VAX2 +1—x) :

A. +o0 B. —0 C. % D.0
Cau 14. Chon két qua diing trong céc két qua sau cua lim (4x5 —-3x°+ x+1) la:

A. —o. B.0. C. 4. D. +o0.
Cau 15. Chon két qua dang trong cac két qua sau cia lim /x* —x® +x2 —x Ia:

A. —o0. B.0. C. 1. D. 4o0.
Cau 16. Tim gi6i han B = lim (x—\/xz +x+1) :

A. +o0 B. —o C. % D.0
Cau 17. Tim giéi han M = Iirp(\/x2 +3x+1—/X2 —x+1) :

A. +oo B. —© C. % D. Dap an
khéc

Cau 18. Tim gigi han N = lim (\3/8x3 +2X —2x) :

X—>+00
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A. +oo B. —o C. %
Cau 19. Tim gi6i han H = lim ((‘/16x4+3x+1—\/4x2 +2) :
4
A. +oo B. —© C. -
3
Cau 20. Tim gi6i han K = lim (\/x2 +1+UX2 - x —2x) :
1
A. +o0 B. —© C. 3
2
Cau 21. Tim gi6i han A= lim 3X2+—5X+1 :
x40 2X° + X +1
A. +oo B. —© C. %
. . aX"+..+a _,X+a
Cau 22. Tim gi6i han B = lim =2 10 (agh, #0) :
LT o+l X" +...+b X+b (@b, 7 0)
A. +oo B. —© C. %
khac
3fay3 1 2
Cau 23. Tim gi¢i han A= lim Y3112 4 x4l
X Yaxt 42
3
A. 40 B. —oo c B2
J2
2 —
Cau 24. Tim gioi han B = lim X F1=2x+1 .
e 3oxd 241
A. +o0 B. —© C. %
3 4
Cau 25.Tim giéi han A= lim (2D 42,
X—>+00 (3_2)()
A. +o0 B. —0 C. —i
16
2_ p—
Céu 26. Tim gii han B = lim Y% Z3X+4-2x.
o[ x+1—X
A. +o0 B. —© C.2
/ 2
Cau 27. Tim gigi han C = lim 2X4N3X+2 :
X—>+00 5X— ,XZ +1
2+\/§

A. 40 B. —© C.

. Dap an
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3 4 6
Cau 28. Tim gii han D = lim YEX X .

x> 1+ X3 + x*

A. +oo B. —0 C. ﬂ
3
Cau 29. Tim giéi han A= lim (\/x2 +x+1—3/2x3+x—1) :
4
A. +o0 B. —© C. 3
Cau 30.Tim gisi han C = lim (\/4x2 + x+1—2x) :
1
A. +oo B. —0 C. =
2
Céu 31. Tim gigi han D = lim (Q/X3 214+ x+1) :
1
A. +oo B. —o C. ——=
6
Cau 32. Tim giéi han A= lim (\/x2 X +1-24/% —x+x) :
3
A. +oo B. —© C. >
Cau 33.Tim gisi han B = lim x(\/x2 +2x — 242 +X+X) -
1
A. +o0 B. —0 C. ——
4
Cau 34. Tim gi6i han A= lim 20X T8 XT& " ) -
x>+e o X" +... 40, X+D,
A. +o0 B. —0 C. %
khéc
2 3favd | v _
Cau 35. Tim gi6i han B = lim VA X+ B X1
o0 m
4

2 o, 3[\3
Cau 36. Tim gi¢i han C = lim VAC 24341
=X +1-x

A. +oo B. —o C.

2
Cau 37. Tim gioi han D = lim XXX F1+2x+1 .
i 3% £ x+14X

.Dap an
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A. +o0 B. —© C.

w|

Cau 38. Chon két qua dung trong cac két qua sau cua Iirrg X’ cos
X—>

A. Khéng ton tai. B. 0. C. 1.

2 ..
—la:
nx

D.0
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DANG 4: GIOI HAN MO BEN VA CAC DANG VO PINH KHAC

Phwong phap:
1. Giéi han mét bén : Ap dung dinh ly gigi han caa mét tich va mot thuong..
2. Dang o — o0: Gi¢i han nay thwong c6 chira can
Ta thudng st dung phuong phap nhan lwong lién hop caa tir va mau, Sau d6 tim cach bién doi

\ o0
dua vé dang —.

o0
3. Dang 0.co:
Ta cling thuong sir dung cac phuong phap nhu cac dang & trén.
Cau 1. Chon két qua ding cta lim (iz—%j
x—>0"\ X X
A. —o. B. 0. C. +oo. D. Khong ton
tai.
, 3 _ 2
Cau 2. lim ———————ban
o1 X —1+1-x &
A. 1. B.0. C. 1. D. +o0.
2 —_ 3
cau 3. lim2 > X+1bz‘1ng:
x->1m X° =1
A. —o. B.-1. C. L D. +oo.
X—3
Cau 4. Gia tri diing cua Ilm| |
x>3 X—3
A. Khéng ton tai. B. 0. C. 1. D. +0.
Cau 5. Tim giéi han A= lim (\/x2 —x+1—x) ;
A. +oo B. —0 C. —% D.0
Cau 6. Tim giéi han B = lim (2x+\/4x2 —x+1) .
A. +o B. —o C. % D.0
Cau 7. Cho ham sé f(x) = ! 1 (x):
' x}-1 x-1° xo1*
A. —0, B. —g. C.g. D. +o0.
3 3

Cau 8. Tim gi6i han C = lim [g/(x+a,)(x+a,)...(x+a,) —X] :
C At t.ta,
' n

A. 40 B. —©

a+a,+..+a,
2n
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Cau 9. Tim gidi han A= lim (Vx? —x+1-X) :
A. +oo B. —0 C. —— D.0

Cau 10. Tim gigi han B = lim x(v/4x* +1-Xx) :

A. 40 B. — c.t D.0
4

Cau 11. Tim gi6i han C = Iirp(\/x2 —x+1—+/%? +Xx+1) :

A. + B. —© C - D. Dap an
khac
Cau 12. Tim gi6i han D = lim (3/8x® +2x —2x) :

A. +o0 B. —o C. % D.0
Cau 13. Tim gisi han E = lim (416x* +3x+1—~/4x> +2) :

A. +o0 B. —o C. = D. 0
Cau 14. Tim gioi han F = lim (x—Y1-x3) :

A. +o0 B. —© C. % D. 0
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